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Chuyén dé phirotig trinh lirung giác 

Phán 1. On tap cong thírc liro’ng giác 

A. Ly Thuyét 

I. Các cong thírc co bán 


a) sin 2 x + cos 2 x = 1 


b) tan .y = 


sinx 


eos.Y 


c) cot .Y 


CON A 


d) 1 + tan 2 x = 


1 


e) 1 + cot 2 x = 


1 


eos x snr x 

II. Giá tri lirong giác cung lien quan dac biet 


1) Hai cung dói nhau 

cos(-x) = eos X 
sin(-x) = -sinx 
tan(-x) = -tanx 
cot(-x) = -cotx 
4) Hai cung khác nhau n 
sin(;r + x) = - sinx 
cos(;r + x) = -cosx 
tan(;r + x) = tanx 
cot(^- + x) = cot x 

III. Cong thúc cong 

1) sin(a ± ¿>) = sin a eos ¿> ± sin ¿> eos a 

2) cos(o ± b) = eos a eos b + sin a sin b 

IV. Cong thírc nhán dói. 

1) sin 2x = 2 sinx cosx 3) tan 2x = - 


2) Hai cung bu nhau 

sin(^- - x) = sin x 
cos(^-x) = -cosx 
tan(^--x) = -tanx 
cot(;r - x) = - cotx 

5) Hai cung phu nhau 


sin 


f n ' 

-x 

V 2 


tan 


^n 

-x 

V 2 . 


= eos x; eos 

í 


r n 

-x 

V 2 


= cot x; cot 


K 

-X 

V 2 


sinx 

f) tanxcotx = 1 

3) Hai cung khác nhau 2 n 

sin(x + 2n) = sin x 
cos(x + 2n) = eos x 
tan(x + 2 n) = tanx 
cot(x + 2tt) = cot x 

= sinx 

= tanx 


3)tan(a±¿>) = 


taño ± tan b 
l + tanntan¿> 


2 tanx 


, 2 
1 - tan x 


2 2 2 2 
2)cos2x=cos x - sin x = l-2sin x = 2co& x-1 

V.Cóng thírc nhán ba 


1) sin 3x = 3 sinx-4 sin x 


2)cos3x = 4cos x-3cosx. 


VI. Cong thírc ha bác. Cong thírc viét các hám lirong giác theo t = tan 


1 + eos 2x = 2 eos x 


sin x = 


1 - eos 2x = 2 sin x 

VI. Cong thírc bien dói tóng va tích 
1. Cong thírc bien dói tích thánh tóng 


2t 

1 + C 


1-t 


cosx = 


1 + 1 " 


2t 


tanx = 


l-t z 
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sin a eos b = ^ [sin(a +b) + sin(a - b)\ 
eos a eos b = — [cos (<2 + b) + eos (a - b )] 

sin a sin b = ^ [cos(a -b)- eos (a + b )] 

2. Cóng thúc bien dói tóng thánh tích 

_ . a+b a-b 

sin a + sino = 2sm-.eos- 

2 2 

. , . a+b . a-b 

sinfl - sino = 2cos-.sin- 

2 2 

, _ a + b a-b 

cosa + coso = 2cos-.eos- 

2 2 

, _ . a+b . a-b 

cosa-coso = -2sin-.sin- 

2 2 


VII. Mót so nhóm cóng thúc thirúng gáp khi giái phiro’ng trinh ltrong giác. 


sin(a + b) 
eos a eos b 
sin(a - b) 
eos a eos b 
sin(a + b) 


1) tan a + tan b = 

2) tan a - tanb = 

3) cot a + cot b = 

sin a sin b 

B. Bái tap 

Bái 1. Chúng minh các dáng thúc sau: 

a) eos 4 x — sin 4 x = eos 2x. 

b) eos 4 x + sin 4 x —1 — - sin 2 2x. 

2 

c) sin 0 x + eos 6 x = 1 — 3 sin 2 x. eos 2 x . 
Bái 2. Chúng minh các dáng thúc sau: 

sin 5x + sin 3a: -f sin 4a; 


a) 


cos5a; + eos 3x + eos 4x 

2 


= tan 4a;. 


b) eos x + sin x = 1 + sin 2x . 

2 

c) 1 + sin 2x = sin x — eos x . 

d) cot x — tana; = 2cot2a;. 


Bái 3. Cho sin x ~ —, x G 
5 


Bái 4. Cho x G 


0 ; — 
2 


4) cot a - cot b = - 


sin(a - b) 
sin a sin b 


. 4 4 . _ . 2 2 

5) sin x + eos x = l-2sin x.cos x 

.. . 6 ^ 6 . _ . 2 2 

6) sin x + eos x = 1 - 3 sin x.cos x 


sin x + eos x cosx — cosx 

d) -= 2 tan 2x 

cosx — sin x cosx + sin x 

e) 4 sin x eos 3 x — 4 sin 3 x eos x = sin 4a;. 

f) 4 sin x eos 5 x 4 sin 5 x eos x = sin 4a;. 


> 

7r 


7r 

— ;7T 

va tan 

1 

+ 

2 

V 


4 

V / 


. Tính giá tri cüa biéu thúc P — eos x + tv + eos 2x. 
— 1 Tính giá tri cüa biéu thúc A — eos 


\ 

7r 

x - 

2 


+ sin a;. 
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Bái 5. Cho tana; = 2 Tính giá tri cúa biéu thúc sau: 

2 sin x + eos x 


a) A — 

b) B = 


eos x + sin x 
2 sin 2 x + sin x eos x 
3 eos 2 x — 2 sin x eos x 


c )C = 
d) D — 


2 sin 3 x + sin 2 x eos x + eos 3 x 
3 eos x — 2 sin x eos 2 x 
2 sin x + sin 2 x eos x + eos x 


Bái 6. Cho tan x — . x C 

2 


7r 


0 ;- 

2 


. Tính giá tri cúa biéu thúc P = 


3 eos x + 2 sin x eos x 

1 


2 sin — + 3 eos — 
2 2 


x 


sin — + 2 eos 
2 2 


z + ^ 


Bái 7. Cho sin x = —, x G 
3 


Bái 8. Cho sinx = — ,x G 
3 


7T 

—; 7r 
2 

/ 

7T 


2tt 

x 3- 

3 


. Tính giá tri cúa biéu thúc P = eos 
. Tính giá tri cúa biéu thúc P = sin2x — eos 2x. 


Phán 2. Phinmg trinh lirang giác 

I. Phiro’ng trinh lnang giác en bán 
A. Ly thuyét can nhn 

x = a + k27r 
x = n - a + k27r 

x = a + k27t 


1. Phuong trinh: sin x - sin a 


, k e Z 


2. Phuong trinh: eos x = eos a <=> 

x = -a + k27t 

3. Phuong trinh: tan x = tan a <=> a + k;r, keZ 

4. Phuong trinh: cot x = cot a <=> a + kjr, k e Z 

B. Bái tap rén luyen 

Bái 9. Giái các phuong trinh sau: 

a) sin 


k gZ 


í 3x - —1 

_V3 

b) sin(3x - 2) = 1,5 

c) Jicos 

Í2x-T) 

V 6 ) 

2 



l 5 ) 


e) tan(2x + 3) = tan ~ 


d) cos(3x - 15°) = cosl50° 
g) sin3x - cos2x = 0 


j) eos — = -cos(2x - 30") k) cos2x = cosx 


7t 


m) sin 


r 

x - 

12 


= 1 


n) sin 


' 1 

12xh— 


v 




q) tan(3^-6x) = 1 


p) cos(^-5x) = -l 
s) tan 
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= 1 


f) cot(45° - x) = y- 



^ 2 7T^ 

= eos 3x 


r 0 5 ;zA 


' n 3 

sin 

XH- 

i) sin 


+ eos 

3xh— 


l 3 ) 


l 6 ) 


l 4 J 


= 0 


1) sin 


f n ' 

-h X 

4 


V 


o) eos 


6x + — 

2y 


= sin 

v 

^ V3 
2 


'2x-^ 

4y 


r) tan(x - 67r) = V3 


K 

es 

1 

til 

1 

t) cot 

(5tt ) 

= J3 

. (Un \ 

u) cot-5x 

14 J 

J3 


l 6 ) 


l 7 J 


s 

3 


3 
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•n/2 

v) sin(l2;r- 3x) = w) cos(2x-a) = sin3x x) sin(3x-¿>) = cos5^c 


Í7T ) 


(5n \ 


= cot 

-n 

U J 


'v 6 J 


y) tan 


Bái 10. Giái các phuong trinh sau tren khoáng da cho : 

a) sin 2x = - vói 0 < x < tv . 

2 


f 

z) cot(3;r - x) = tan 


ln _ 

- vlx 

V 12 


1 7T 

b) cot 3x — -= vói-< x < 0 . 

s¡3 2 




c) sin 


7r 

x - 

2 


= — vói 0 < x < 2 tt . 
2 


d) 2 eos 


'i 

7r 

x + — 
3, 


.. ~ 7T 

+ 1 = 0 VOI -< X < 7T 

2 


Bái 11. Giái các phuong trinh sau : 

a) 2 sin 2 x = 1 

b) 2 eos 2x — 2 eos x +1 =0 

e) cot x — 1 tan x + \Zd = 0 

Bái 12. Giái các phuong trinh sau : 

a) sin x + sin 3x + eos x = 0 

b) sin 5x + sin x + 2 eos 2 x = 1 

e) eos 2x + sin x = eos x 

Bái 13. Giái các phuong trinh sau : 

a) 4 sin x eos x eos 2x = 1 

b) sin 5x eos x + sin x eos 5x + 2 eos 2 x = 1 

e) 4 eos 2x sin x eos x = sin 8x 


c) sin x — 1 2 eos x — 1 =0 

d) tanx —1 tanx —^ =0 
f) eos 5x + 2 sin 2 x = 1 

c) sin3x. sin2x = sin4xsinx 

d) 2 eos 4 x = 1 + 2 sin 4 x 
f) sin x + 2 eos 2 2x = 1 

c) sin 3x. sin 2x = sin 4x — eos 2x eos 3x 

d) 1 + eos 2x sin x = eos 2 x 

■ 4 i 4 _ 3 

t) sin x + eos x = — 


c) sin 2x + 3 eos x = 4 eos 3 x 

d) 2sin3xsinx = 1 — cos4x 


Bái 14. Giái các phuong trinh sau : 

a) 4 sin 3 x + eos 2x = 3 sin x 

b) 2 sin 2x eos x = sin 3x +1 

II. Phitrmg trinh bac 2 dói vói mot hám so lirang giác 
A. Ly thuyét can nhá 

Dang 1: a sin 2 x + fe sin x + c = 0(*), dat: t = sinx, t < 1. Pt(*) tro thánh: ai 2 + bt + c = 0 . 
Dang 2: acos 2 x + bco s x + c = 0(*), dát: t = eos x, |í| < 1. Pt (*) tro thánh: a t 2 + bt + c = 0 . 
Dang 3: atan 2 x + b tanx + c = 0(*), dát: t = tanx. Pt(*) tro thánh: at 2 + bt + c = 0 . 

Dang 4: acot 2 x + b cot x + c = 0(*), dát: t = cotx. Pt(*) tro thánh: a t 2 + bt + c = 0 . 
Phuong trinh bac cao han theo mot hám só luong giác ta lám tuong tu. 

❖ Chú y: Các cóng thúc luong giác thuóng su dung trong dang náy lá: 

1) sin 2 x + cos 2 x = 1 


eos 2x = cos 2 x — sin 2 x 
2) cos2x = 2 cos 2 x — 1 
eos 2x = 1 — 2 sin 2 x 


3) eos 4 x + sin 4 x = 1-sin 2 2x 

4 

4) sin 0 x + eos 6 x = 1 — 3 sin 2 x. eos 2 x . 
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5) eos x — 


2 1 + co s2x 


6) sin x — 


2 1 —cos2rc 


7) oos3x = 4eos 3 x — 3cosx 


8) sin 3x = 3 sin x — 4 sin * x 


B. Bái táp máu: 


Vi du 1. Giái phu’ang trinh: eos 2x + 3 sin 2 x — 2 = 0 (1) 


Phán tích: Tháy có 2x va góc x nén nghí den cóng thúc nhán dói eos 2x = 1 2sin 2 redirá ve pturong 

trinh bac hai theo sin. 

Giái 

(3) <=>■ 1 — 2 sin 2 x + 3 sin 2 x — 2 = 0 <=>■ 2 sin 2 x — 3 sin re +1 = 0 




sin re = 1 

1 & 

sin re = — 

2 


7T 


re =-h k2ir 

2 


7 r 


re = —b k2ir , k E Z . 
6 

5tt , 

x =-b klTi 

6 


Vi du 2. Giái phirong trinh: eos 4x + 12 sin 2 x — 1 = 0 (2) (CD Khói A,B,D - 2011) 


Phán tích :Trong bái toán có chira góc x vá 4x nén ta nghi den viéc dirá ve cúng góc báng cóng thúc ha 

bac náng cung cúa sin 2 x — -——— . Vi khi sú dung cóng thúc ha bac náng cung ta da dirá ve cos2x 

2 

nén ta chon cóng nhán dói cúa eos 4./; = 2cos 2 2x — 1. Khi dó phirong trinh sé dirá vé bac hai theo 
cos2x. 

Giái 

1 nr\ cO 'T 

(2) 2cos 2 2x — 1 + 12.-—-1 = 0 cos 2 2x — 3cos2rc +2 = 0 * 


Bát t = eos 2x, t < 1. Pt * tro thánh: t 2 — 3t + 2 = 0 
Vói t = 1, ta có : cos2rc = 1 <í=> x — kir, k G Z . 


t — \(n) 
t = 2(1) 


Vi du 3. Giái phirong trinh: eos 4 x — sin 4 x + eos 4;r = 0 (3) 


Phán tíclr.Ta tháy eos 4 x — sin 4 x = cos2rc, chi cán sú dung cóng thúc nhán dói cúa 

eos 4rc = 2 eos 2 2re — 1. Khi dó phirong trinh (2) sé tro thánh phirong bac hai theo cos2x.Khi da quen 
rói thi các Em có thé xem nhir phirong trinh bac 2 theo án lá mót hám so lirqng giác, khóng cán dat t 
cho nhanh. 

Giái 

(3) cos 2 x — sin 2 x cos 2 x + sin 2 x + 2cos~2x — 1 = 0 2cos 2 2x + cos2x — 1 = 0 


cos2rc = —1 

1 4 * 

cos2rc = - 

2 


71 


x = — \-kii 

2 , kez 

x = ± — + k2iv 
6 
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Vi du 4. Giái phuang trinh: 2 eos 2x = 1 + cos3x (4) . 


Phán tích: Khi gáp bái lucmg giác dáu tién ta dánh giá ve hám so luong giác,các góc trong dó . Thú 
dirá ve cúng hám cúng góc néu có thé. Bái báy ta tháy phuong trinh chi có chira mót hám eos nén ta 

nghi den viéc dirá ve cúng góc. Ta nhó cds3x = 4cos 3 x — 3cosa; va eos 2x = 2 eos 2 x — 1. Khi dó se 
dirge phuong trinh bac 3 theo eos. 

Giái 

(4) <=> 2(2cos 2 x-l) = l + 4cos 3 x-3cosx <=>4cos 3 x-4cos 2 x-3cosx + 3 =0 

eos x = — v eos x = - — (loai ) v eos x = 1. 

2 2 

• cosx = l x = k27r,{k eZ). »cosx = — <=> x = ± — + k27t,(k eZ). 


Vi du 5. Giái phirang trinh: eos x = eos 


2 3x 


(5). 


Phán tích :Tnróc tién ta thú ha bac náng cung eos 


3x 1(, 3x^ 

4 2 ^ 2 ; 


,tói dáy ta sé tháy mói lien he 


1 


giña x vá 3x/2. Khóng quen nhin thi ta dát t=x/2, khi dó phuang trinh sé có dang eos 21 = — (l + cos3t). 
Khi dó giái nhu Vi du 4. 

Giái 

x 3 1 1 

Dát t = — , phuorig trinh (5) tro thánh: eos 21 = eos 2 — <=> 2cos 2 t -1 = — (l + cos3t) 

<=>4cos 2 r-2 = l + 4cosr-3cos 3 í <=>3cos 3 r + 4cos 2 r-4cosí-3 = 0. Các em tu giaí tiép nhéü 


Vi du 6. Giái phuang trinh: 2 + 3tanx-sin2x = 0(6). 


Phán tích: Khi gáp bái toán có chúa tan vá cot ta nhó dát diéu kién vá xem mói lien he giüa các góc 

, 2 1 

trong bái toán. Bái náy chua tanx vá sin2x nén ta nghi dén cóng thúc t = tan x => sin 2x =-— 

1 + r 

dó bái toán tro thánh phuong trinh da thúc. 


. Khi 


Giái 


Diéu kién: eos x^O. Dát: t = tan x .Phuong trinh (6) tro thánh: 


2+3r-' 


2 1 


1+r 2 

Các Em tu giái tiép nhé...! 


= 0<=>3r 3 +2r 2 +r + 2 = 0<=>r =^>tanx=>x... ! 


Vi du 7. Giái phuong trinh: 2 sin 2 x + tan 2 x = 2 (7) . 


x 


Phán tích: Bái náy néu dát r = tan — dua vé phuang trinh da thúc theo t cúng duoc nhung bac khá 


cao. Ta thú nhó cóng thúc 1 + tan 2 x = 


1 


cos 2 x 


<ü> tan" x = 


1 


cos 2 x 


1 vá sin 2 x = 1-cos 2 x . Khi dó bái 


toán dua vé phuong trinh trúng phuang theo eos. 


Giái 


Diéu kién: eos x + 0. 
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Cách 1: (7) <=> 2(l-eos 2 x)h- \ —1 = 2 <=> 2cos 4 x-cos 2 x-1 = 0 <=> 


eos x 


cos^ x = -l(/) 

2 1 

eos X = — 

2 


7F kTC 

<=> 2cos 2 x — 1 = 0 <=> eos 2x = 0 x = — +—,(k e Z).. 

' tc kzc 

So vói diéukién ta có nghiem cüaphuong trinh (7) lá x = — + — ,k eZ . 


Cách 2: (7) <=> 2 Sm .cos 2 x + tan 2 x = 2 <=> 2 tan 2 x. - 
v ’ cos 2 x 1 


1 


+ tan"x 


+ tan 2 x = 2 tan 4 x + tan 2 x - 2 = 0 


<=> tan 2 x = 1 v tan 2 x = -2(1). 


17 

Vi du 8. Giái phirong trinh: sin s x + cos 8 x = —eos 2 2x (8) . 

16 


Giái 


Ta có: 


■ = (s 


sin" x + eos" x = I sin 4 x + eos 4 x 


2 / 1 

) -2sin 4 x.cos 4 x= 1— sin 2 2x 


V j 1 

— sin 4 2x = 1 - sin 2 2x + - sin 4 2x . 
8 8 


Pt (8) <=> 16^1-sin 2 2x + ^sin 4 2xJ = 17(l-sin 2 2x) <=> 2sin 4 2x + sin 2 2x-l = 0 
sin 2 2x = —\(loai) , 

TC K7C 

<=> 1 <=>l-2sin 2 2x = 0<=>cos4x = 0<=>x = —H- ,(k<=Z.) 

sin 2 2x = — 8 4 V ' 

2 


Vi du 9. Giái phirong trinh: sin 8 x + cos 8 x = 2(sin 10 x + cos 10 x) + — eos2x (9). 


Phán tích: Bái náy ta dé y tí sé tháy bác 8 vá bác 10 khi chuyén sang vé trái dát ra lám nhán tu chung 
sé xuát hién cos2x. Cu thé: 

(9) <=> sin 8 x-2sin 10 x + cos 8 x-2cos 10 x = ^-cos2x <=> sin 8 x(l-2sin 2 x) + cos 8 x(l-2cos 2 x) = ^-cos2x 

Giái 

(9) <=> sin 8 x-2sin 10 x + cos 8 x-2cos 10 x = ^-cos2x <=> sin 8 x(l-2sin 2 x) + cos 8 x(l-2cos 2 xj = ^-cos2x 
(9) <=> sin 8 xcos2x-cos 8 xcos2x = —cos2x <=> -cos2x(cos 8 x-sin 8 x) = —cos2x 


<=> eos 2x (eos 4 x - sin 4 x) (eos 4 x + sin 4 x) + — eos 2x = 0 


f 


4.cos2x.cos2x 


1 -. 2 , 


y 


<=> eos 2x. 


1 — sin" 2x 

V 2 y 

í 


+ 5cos2x = 0 


4cos2x. 


1- —(l-cos 2 2x) j + 5 


= 0 


cos2x = 0 


2 eos 3 2x + 2 eos 2x + 5 = 0 (VN) 


<=> x = — + k. — ,(k e Z). 


Vi du 10. Giái phuong trinh: eos 2x + eos 2 x - sin x + 2 = 0 (10). 
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Phán tích: Bái náy khá dé rói nhi.! Ta chi can dua ve phuong trinh bác 2 theo sin nlur sau: 
eos 2 x = 1 - 2 sin 2 x; eos 2 x = 1 - sin 2 x . 

Giái 

sinx = -l 

(10) <=> -2 sin 2 x +1 - sin 2 x + sin x + 2 = 0 <=> -3 sin 2 x + sin x + 4 = 0 <=> 4 

sin x = — (loai) 

L 3 

<í> x = -^ + kl7t,{k eZ). 

C. Bái tap rén luyen: 

Bái 15. Giái các phirong trinh sau: 
a) cos 2 x-5cosjc + 2 = 0 
d) tan 2 x + [\-\¡3 jtanx-^ = 0 

Bái 16. Giái các phuong trinh sau: 
a) 3sin 2 2v + 7eos 2x-3 = 0 
d) cos 2 x + cosx + l = 0 
g) 8 sin 2 x-cosx = 5 
Bái 17. Giái các phuong trinh sau: 

a) sin 3 x + 3sin 2 x + 2sinx = 0 

d) 2 cos 2 x + cosx = l 
Bái 18. Giái các phuong trinh sau: 
a) 3(tanx + cotx) = 2.(2 + sinx) . 


b) 2cos 2 x-cosx-1 = 0 
e) cos2x + 9cosx+5-0 


c) cot 2 x-4cotx + 3 = 0 
f) cos2x + sinx + 3 = 0 


b) 6cos 2 x + 5sinx-7 =0 c) cos2x-5sinx-3 = 0 
e) 6sin 2 3x + cosl2x = 14 f) 4sin 4 x + 12cos 2 x = 7 


b) 


1 1 
- + - 


eos x sin 2x sin 4x 


2 6x , ^ 8x 


b) sin 2 2x-2cos 2 x + — = 0 c) 5sin3x + cos6x + 2 = 0 
4 

e) 4sin 4 3x + 12cos 2 3x-7 = 0 f) 5sin 2 x-3sinx-2 =0 

. sin x sin 5x 

e) -=-. 

3 5 

^ sin5x _ ^ 

5sinx 


c) 2cos — + l-3cos— = 0. 

5 5 

. 5x _ 3 .x 

d) sin — = 5 eos x. sin — . 

2 2 





f Ift') 



sin 

2 x + — 

-3 eos 

x - 

= 1 + sin x; Vx e 

— \2k 


l 2 J 


l 2 J 


U ) 


Bái 19.Giái các phuong trinh sau: 


a) ^sin2x + >/3cos2xj -5 = eos 


'2x- K - 

V 6y 


b) 2sin3x- 

c) 


1 


= 2cos3x- 


1 


e) cot x - tan x + sin 2x =-. 

sin 2x 

f) sin 2x. (cot x + tan 2x) =4 eos 2 


x. 


sinx 

cosx^2sinx + 3 ^ 2 ) 


cosx 
-2cos 2 x-1 


g) tan 3 


= 1 . 


n 

x - 

4 


= tan x -1. 


1 + sin 2x 

d) cosx.cos —.eos —-sinxsin —sin—=— 
2 2 2 2 2 


h) (l-tanx)(l + sin2x) = l + tanx. 


i) sin2x(cosx + 3)-2>/3cos 3 x-3>/3cos2x + 8^^cosx-sinxj = 3^¡3 . 
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f 


j)4 


1 


\ 


í 


sin" x + - 
v sin" x 

2 


+ 4 


1 


\ 


sin x + 
v sin x J 


= 7. 


k) tan" x - tan x. tan 3x -2 (BHQGHáNói 1996). 

III. Phiro’ng trinh bac nhát theo sin va eos. 
A. Ly thuyét can nhá 


1) 4(sin3x-cos2x) = 5(sinx-l) 


Dang co * 1 bán : a sin x + b eos x = c (*)■ 


Cách giái 1: 

• Biéu kién dé phuong trinh có nghiém: a 2 + b 2 >c. 

• Chiahaivé pt(*) cho yja 2 + b 2 ^ 0 ta dirgc: 

a . b c 


sin x + ■ 


I om Ju | i COS X - f • 

Va 2 + b 2 >/a 2 + b 2 'Ja 2 + b 2 

• Bám máy( néu góc có giá tri dep), trong tnróng hgp khóng dep cú dat: 

a . b 


coso; s= 


-; sin q = 


7 


4^ sin x + ci 


a 2 +b 2 


7 


a 2 +b 2 


\ja 2 + b 2 yja 2 + b 2 

• Phu’ang trinh tra thánh: sin x. eos a + sin a. eos x 

Tói dáy lá dang cü bán !!! 

Cách giái 2: 

■} X ' 

• Kiém tra xem eos — = 0<t=>£ = 7r + h‘ix có phái lá nghiém khóng?? Néu phái thi ta duge mót 

2 


hg nghiém náy. 


x 


x 


eos — ^ 0 x ^ ti + k2i r , dat: t = tan — => eos x — 




-; sin x 


2 1 


2 2 1 + f 1 + t : 

trinh (*) tro thánh : b + c t 2 — 2 at + c — b = 0 t => tana; x ...! 


. Khi dó phuong 


Mó 1 rong 1 : a sin x + b eos x = c siny hoác a sin x + b eos x = c cosy. 


Mff rong 2 : a sin x + b eos x = c siny+ d eos y. 


Sü’ dung cách giái 1 cüa dang cff bán ddi vái hai dang mó’ rong náy. 
Chú y: Các cóng thúc lugng giác thuóng sü dung trong dang náy lá: 

1) sin(n ±h) = sin<7Cos¿>±sin¿>cosa 

2) cos(a ± b) = eos a eos b + sin a sin b 

B. Bái tap máu: 


Vi du 11. Giái phuong trinh: eos 2x + sin 2x = 2 (l l). 


Phán tích: Néu thuóc kí cóng thúc cóng em dua vé trái vé sin hay eos déu nhu nhau. Néu quen sin 
duóng truóc thi ta sáp xép phuong trinh lai mót tí...! 

Giái 


(ll)<=> sin2x + J3cos2x = 2<=> — sin2.r + — eos 2x^1 sin 2x. eos — + sin — eos 2x = 1 

2 2 3 3 


s/3 


f n^ 

2x ^— 
v 3 ) 


= 1 x = — + k2nik eZ). 

12 V ’ 


(ll) <=> sin 
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-\¡3 1 

Vi du 12. Giái phirang trinh: 8sinx =-1- 


eos x sin x 


( 12 ). 


Phán tích: Các em dé y khóng phái lá luón luón nhung khi tháy xuát hién y¡3 thi thirong lá roi váo 
dang bac nhát theo sin va eos hoác mo rong cúa nó.!! 

Giái 

[ sin x ^ 0 
Biéukién: \ 

[cosx ^ 0 

(12) <=> 8 sin 2 x.cos x = y¡3 sin x + cos x <=> 4cos x(l - eos 2x) = \¡3 sin x + cos x 
<=> 3cosx-4cos 2x.cosx = >/3 sin x <=> eos x - ^ sin x = 2cos 3x 


1 >¡3 . n . n . 

<=> — eos x-sin x = eos 3x <=> eos — eos x - sin — sin x = eos 3x 

2 2 3 3 


eos 


í Jt 3 

-hx 

v 3 y 


= cos3x <=> 


n , _ 

X =- Vk2n 

6 

ZT 

x =- vkln 

12 


,(k eZ). 


Vi du 13. Giái phirong trinh: sin3x->/3 cos9x = l + 4sin 3 3x (13). 


Phán tích: Tháy v3 lá ta thú nghi den dang bac nhát theo sin vá eos, nhirng bái khác góc vá léch 
bac?? Be y ty Em se tháy cóng thúc nhán 3 (sin thi 3-4). Ta tháy sin9x = 3sin3x-4sin 3 3x . 

Giái 

(13) <=> (3 sin 3x - 4 sin 3 x) - eos 9x = 1 <=> sin 9x - y/3 eos 9x = 1 


1 . „ y/3 n 1 

<=> —sin9x-cos9x = — <=> sin 

2 2 2 


v 3 j 


. n 

= sin — <=> 

6 


n kln 
x =- 1 - 

18 9 

In kln 
x =-1- 

54 9 


,{k e Z). 


Vi du 14. Giái phirong trinh: eos x + >/3 sin x = 2cos3x (14). 


Phán tích: Báy lá dang mo rong 1, em cú giái tirong tu nhir dang co bán. Chia hai ve cüa phiroTig 
trinh cho 2 diroc: 

^ eos x + 3^- sin x = cos3x vi ve phái lá hám eos nén dé cho tién thi các em cüng dirá vé trái vé hám 

,, 1 a/3 . n . n . 

eos. Tire la: —cosxH-sinx = cos —.cosx + sin —.sinx = cos 

2 2 3 3 

Giái 

/ * 4 \ 1 y¡3 . r. rr . 7r . ~ 

14 <=> — eos x H-sin x = cos3x <=> eos —. eos x + sin —. sin x = eos 3x <=> eos 

2 2 3 3 

Các em ty giái tiép nhé...! _ 


x - 

V 3 y 


f n' 

x - 

V 3 y 


= cos3x.. 


Vi du 15. Giái phirong trinh: eos 3x-sin 5x = y¡3 (eos 5x-sin 3x) (15) . 


Phán tích: Báy lá dang mu rong 2. Búa các giá tri luong giác cüng góc dua vé mot vé. lá chuyén góc 
3x vé mot vé vá 5x vé mot vé. Tiép theo Em cú giái tuong tu nhu dang co bán . 


Giái 
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(15) <=> yf3ún 3x + cos 3x = sin 5x + >/3cos 5x — sin 3x + —eos 3x = — sin 5x +—eos 5x 



4, + íl 


5xh— 


<=> sin 

= sin 

....!!! Các 


l 6 ) 


l 3 ) 



Vi du 16. Giái phuong trinh: 


í X 2 

X X 

sin — + eos — 

2 2 


-y 


+ >/3cosx = 2 (16) . (DH- D-2007) 


Phán tích: Cáu náy khá co bán, tháy so y¡3 lá khá náng phu’ong trinh bác nhát theo sinx va cosx rói. 
Chi can khai trien háng dang thúc va dua ve dúng dang thói. 


Giái 

(16) <=> sin 2 ^ + eos 2 ^ + 2 sin ^ eos ~ + v/3 eos x = 2 sin x + y/3 eos x = 1 


1 . \¡3 1 n . . n 1 

<=> — sin x H-eos x = — <=> eos — sin x + sin — eos x = — <=> sin 

2 2 2 3 3 2 


6 #3 

XH- 

V 3 j 


. n 
= sin — 
6 


x = - — + k27r 

6 

x = — + k2n 
2 


,{k eZ). 


Vi du 17. Giái phirong trinh: 4(sin 4 x + cos 4 x'j + yjs sin4x = 2 (17). 


Phán tích: Nhó lai sin 4 x + cos 4 x = l-^sin 2 2x = l-^-(l-cos4x) . Tói dáy các Emthu gon lai se ra 


Giái 


dang co bán. 

Ta có: sin 4 x + eos 4 x = (sin 2 x + eos 2 x) - 2 sin 2 xcos 2 x = 1 - — sin 2 2x = 1 - — (l - eos 4x) . 


(17)<=>4 

f 


l-^-(l-cos4x) 


2 4 

+ y¡3 sin 4x = 2 y¡3 sin 4x + eos 4x = -2 


<=> sin 


n 


4xh— 

V 6y 


= -1 <=> x = - — + k — ,(k e Z). 

6 4 V ’ 


Vi du 18. Giái phirong trinh: 1 + sin 3 2x + cos 3 2x = ^sin4x (18) . 


Phán tích: Cáu roi váo dang dát nhán tu chung rói. Tháy se nói ki phán sau. 

Giái 

(l 8) <=> 2 - sin 4x + 2 (sin 3 2x + eos 3 2x) = 0 <=> 2 - sin 4x + 2 (sin 2x + eos 2x) (l - sin 2xcos 2x) = 0 

<=> 2 - sin 4x + (sin 2x + eos 2x) (2 - 2 sin 2xcos 2x) = 0 <=> 2 - sin 4x + (sin 2x + eos 2x) (2 - sin 4x) = 0 

sin 2x + eos 2x +1 = 0 
2 - sin 4x = 0 (vn) 


<=> (2-sin4x).(sin 2x + cos2x + l) = 0 <=> 

n/2 


sin 2x + eos 2x = -1 <=> sin 


2xh— 
4y 


v 


n 1 

x = - vkn 

4 

n 

x = —vkn 


(JkeZ). 
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Vi du 19. Giái phircmg trinh: tanx-3cotx = 4^sinx + 73cosx) (19). 


Phán tích: Bái toán có tan va cot các Em nhó phái dát diéu kién vá sau khi giái xong phái két hop diéu 
kién. Gap tan vá cot suy nghi tu nhién lá ta cú chuyén ve eos vá sin. Qui dóng dóng bó máu,khi bái 
toán khóng dúng dang thi các thuóng các Em phái phát duoc nhán tu - chung truóc. Cái náy cán rén 
luyen. 

Giái 

(19) <=> Sin X -3 C ° S A = 4^sinx + 73cosx) <» sin 2 x-3cos 2 x = 4sinxcosx(sinx + 73cosx) 


eos x sin x 


<=> 

<=> 


^sinx + 73 eosx)(sinx \¡3 eosxj - 2sin 2x (^sin x + 73 eosxj = 0 
^ sin x + 73 eos xj^sin x - 73 eos x - 2 sin 2x j = 0 

sinx + 73cosx = 0(*) 
sinx-73cosx-2sin2x = 0(**) 


(*) <=> tan x = -y¡3 <=> x = - — + kn, (k e Z). 

(**)<=> sin x - 73 eos x = 2 sin 2x <=> — sin x —— eos x = sin 2x 


<=> sin 


x- 

3 j 


\ 


= sin 2x <=> 


n , „ 

x =-bk2;r 

3 

4 n 

x =- vk2n 

9 


(keZ). 


' TC 4 TC 

So vói diéu kién ta có nghiém cüapt (19) lá: x = - — + k2n',x = — + k2n,{k e Z). 


Vi du 20. Giái phuong trinh: sin 3 x +eos 3 x = sin x-eos x (20). 


Giái 

(20) <=> sinx(sin 2 x-l) + cos 3 x + cosx = 0 <=>-sinxcos 2 x + cos 3 x + cosx = 0 
<=> eosx(-sinxcosx + cos 2 x + l) = 0 
cosx = 0(*) 


- sin x eos x + cos“ x + 


(*)<=> x= 7 ^ + k7t,(k e Z). 

/ \ 1 . _ l + cos2x . . _ _ . 

(**)<=>- — S m 2x 4---= -l« sin 2x - eos 2x = 3 (vn) 

B. Bái tap rén luyen: 

Bái 20.Giái các phuong trinh sau: 

a) 2 sin x - 2 eos x = 72 
c) sin 4x - 73 eos 4x = 2 

e) 73cos3x-sin3x-2 = 0 
Bái 21.Giái các phuong trinh sau: 
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a) 2sin2xcos2x + >/3cos4x = —y¡2 
c) 2 eos 


n— 

6 


+ 3 eos 


r 5y¡2 

x - 


V 


J 


e) 5sin2x-6cos 2 x = 13 
g) sin3x + sin5x = >/3(cos5x-cos3x) 
i) sin7x-cos6x = >/3(sin6x + cos7x) 
Bái 22.Giái các phuong trinh sau: 

f \ 

a) sin x + ■ 


4 1 

+ eos X — — 


c) 2^(sinx +cosx) cosx = 3 + cos2x 
e) 2cos 2x = \¡6 (eos x — sin*) 

g) 4sin 3 x-l = 3sinx-^cos3x 
i) 4sin 2x-3cos 2x = 3(4sin jc — 1) 

Bái 23.Giái các phirong trinh sau: 
a) tan x - y¡3 = - 


2 1 

b) sin 2x + sin x = — 

2 

d) eos 2 x - y/3 sin 2x = 1 + sin 2 x 

f) 2sin3x + sin2x = >/3cos2x 
h) >/3 sin 4x - eos 4x = sin x-a/ 3 cosx 
j) sin5x + ^cos5x = 2cos3x 

b) 4 sin 3 xcos3x + 4cos 3 xsin3x + 3^cos4x = 3 

d) (2cosx-l)(sinx + cosx) = 1 

f) sin x + \¡3 eos x =-p- 

sin x + V3 eos x -1 

h) sinxcos4x-^cos5x = 2-sin4xcosx 
eos x - sin 2x 


j) 


2cos 2 x-sinx-1 


= y¡3 


b) >/3sin6x + 4cos 3 2x = l + 3cos2x 


cosx 


c) eos 3 xcos3x-sin 3 xsin3x = — 


í 


8 


d) 4sin2x-3cos2x-5cos 


,3 n 
3xh- 

V 2y 


= 0 


e) 4sin" — ->/3cos2x = l + 2cos 
2 


x-- 


3 n 


V 4; 

g) (sinx + cosx) 3 ->/2(l + sin2x) + sinx + cosx = >/2 

IV. Phuxmg trinh dang cap sin va eos 
A. Ly thuyét can nhá 


f) cos2x-^sin2x-y^sinx-cosx+4 =0 


Dang 1: asin 2 x + ¿>sinxcosx + ccos 2 x = d(í) 


Cách l: Chia hai ve cho eos 2 x hoác sin 2 x. 

Buóc 1: Kiém tra cosx = 0 phái lá nghiem cúa phuong trinh náy khong?? Néu phái thi nhán nghiem 
náy. 

Buóc 2: Xét eos x ^ 0. Chia cá 2 ve cúa phuong trinh (1) cho eos 2 x ta duoc: 

. sin 2 x . sinxcosx eos 2 x 2 d 

(!)<=> a- — + b ---+ c -— cos~x = 


eos 2 x 


eos x 


eos x 


eos x 


<=> atan 2 x + b tan x + c = d (l + tan 2 x) 


<=>(o-£/)tan 2 x + Z?tanx + c-£/ =0. 


Dang 2: asin 3 x + b sin 2 xcosx + csinxcos 2 x + Jeos 3 x = 0(2 


Dang 3: asin 4 x + úsin 3 xcosx + csin 2 xcos 2 x + d sinxcos 3 

x + ecos 4 x = 0(3 



Cách giái: Chia hai ve cúa (2) cho eos 3 x hoác sin ’ x. Chia hai ve cúa (3) cho eos 4 x hoác sin 4 x rói 
lám nhu tren. 
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B. Bái táp máu: 


Vi du 21. Giái phuoug trinh: eos 2 x->/3sin2x = 1 + sin 2 x (2l) 


Giái 

Cách 1: 

TH1 : Xéteosx = 0 <=> sin x = ±1.Khi dó phuoug trinh (21) vó nghiem. 

TH2: Do eos x ^0 x^ ^ + kn, (ieZ) khóng lá nghiem cúa phuoug trinh (21) nén ta chia hai ve 

cúa phu'ang trinh (21) cho eos 2 x duge: 

■sinxcosx 1 

COS“ X 

<=> 1 - 2y¡3 tan x = 1 + tan 2 x + tan 2 x <=> 2 tan 2 x + 2>¡3 tan x = 0 
x = kn 


{2\)^^-2S~ 


sin 2 x 


eos 2 x eos 2 x 


tan x = 0 
tanx = ->/3 

Cách 2: 


n >{k ^ Z). 
x =-1- kn 


(21) <=> eos 2 x-sin 2 x- 


-v/3 sin 2x = 1 <=> eos 2x - s¡3 sin 2x = 1 <=> sin 
Các Em tu giái tiép nhé...! 


" 2 x-^ 

3 


= 1 


Vi du 22. Giái phuoug trinh: cos 3 x-4sin 3 x-3cosxsin 2 x + sinx = 0 (22). 


Giái 

TH1: Xét eos x = 0<=>sinx = ±l. Khi dó phuoug trinh (22) vó nghiem. 

TC r 

TH2: Do eos x^Oo xj± — + kn, (¿eZ) khóng lá nghiem cha phuoug trinh (22) nén ta chia hai ve 

cúa phuong trinh (22) cho eos 3 x duge: 

cos 3 x , sin 3 x „cosxsin 2 x sinx 
(22) o---4-^-3---+-— = 0 


eos 3 x eos 3 X 


eos 2 X 


eos X 


<=> 1-4tan 3 x-3tan 2 x + tanx(l + tan 2 x) = 0 

<=> 3tan 3 x + 3tan 2 x-tanx-1 = 0<=> (tanx + l)(tan 2 x-3) = 0 


tanx = -1 

tan x = ± — 
3 


n . 

x =- vkn 

4 

n ’ 
x = ±—vkn 

6 


(keZ). 


Vi du 23. Giái phuoug trinh: 3cos 4 x-4cos 2 xsin 2 x + sin 4 x = 0 (23). 


Giái 

TH1: Xét eos x = 0 <=> sinx = ±l.Khi dó phuoug trinh (23) vó nghiem. 

TH2: Do eos x ^0 <=> x^ ^ + kn, (k e Z) khóng lá nghiem cúa phuoug trinh (23) nén ta chia hai vé 

cúa phuong trinh (23) cho eos 4 x duge: 

„cos 4 x . eos 2 xsin 2 x sin 4 x _ 

(23)-» 3- 7 -4- 7 -+-7— = 0 


eos 4 X 


eos 4 x eos 4 X 
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<=> tan 4 x- 4 tan 2 x + 3 = O <=> 


tan" x = 1 
tan 2 x = 3 


tanx = ±l 
tan x = ±y/3 


, 71 . 

x = ±—vkn 

4 

, 71 . 

x = ±—Ykn 


k eZ. 


Vi du 24. Giái phrrang trinh: sin 2x + 2 tan x = 3 (24). 


Giái 


\ J L / \ 

Biéukién: cosx^ 0 <=> x^ — + kn,[k e Z). 

2sinxcosx . 1 „ 1 

(24) <=>-;-+ 2 tan x.-— = 3.-— <=> 


eos 2 x 


eos 2 x eos 2 X 


2 tan x + 2 tan x(i + tan 2 x) = 3 (l + tan 2 x) 


TC 

<=> 2tan 3 x-3tan 2 x + 4tanx-3 = 0<=>tanx = l<=> x = — + k7T,(k e Z). 


Vi du 25. Giái phirong trinh: sinxsin2x + sin3x = 6 cos 3 x (25). 


Giái 

TH1: Xétcosx = 0 <=> sinx = ±l.Khi dó phu’ong trinh (25) vo nghiem. 

TH2: Bo eos x=¿0ox^^- + kn, (k e Z) khong lá nghiem cúa phirong trinh (25) nén ta chia hai ve 

cúa phrrang trinh (25) cho eos 3 x dirge: 

/nr .\ 2sinxsinxcosx 3sinx-4sin 3 x ^cos 3 x 
(25)<=>- t^-= 6 -— 


eos x 


eos x 


eos x 


„ sin 2 x ^ sin x 1 „ sin 3 x , „ 2 

2--—h 3-.-— t-4-— = 6 <=> 2 tan x + 3 tan x(l + tan" x) -4 tan x- 6 = 0 


cos 2 x cosx cos 2 x cos 3 x 


<=> tan 3 x - 2 tan 2 x-3 tan x + 6 = 0 <=> 


tanx = 2 


tanx 


=±s 


x = are tan 2 -vkn 

n ,(keZ). 

X = ±-h k7T 

3 


Vi du 26. Giái phirong trinh: sin3x + cos3x + 2cosx = 0 (26). 

Phán tích: Các Em nhó lai sin3x = 3sinx-4sin 3 x;cos3x = 4cos 3 x-3cosx. Khi dó viét lai phrrang 

trinh các Em se phát hien dáy dang dáng cáp bác 3. Chia hai ve cúa phrrong trinh cho eos 3 x ,nhirng 
nhó phái xét eos x = 0 tnróc. 

Giái 

(26) <=>(3sinx-4sin 3 x) + (4cos 3 x-3cosx) + 2cosx = 0 <ti>3sinx-4sin 3 x + 4cos 3 x-cosx = 0(*) 
TH1: Xétcosx = 0<=> sinx = ±LKhi dó phrrang trinh (*) vó nghiem. 

TH2: Bo eos x ^ 0 <=> x ^ — + kn,(k eZ) khong lá nghiem cúa phrrang trinh (*) nén ta chia hai ve cúa 

phrrang trinh (*) cho eos 3 x drrac: 

z x 3sinx 1 ,,sin 3 x , eos 3 x cosx 1 

(*)<»-.---4- 3 1-4- 3 -.-— -0 

cosx eos x eos x eos x cosx eos x 

<=> 3tanx(l + tan 2 x)-4tan 3 x + 4-(l + tan 2 x) = 0 
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<=> - tan x - tan" x + 3 tan x + 3 = O <=> 


tanx = -l 
tan x = ±y¡3 


n i 

x =- 1 - kn 

4 

, n . 

x = + —hA :n 


,(keZ). 


Vi du 27. Giái phirong trinh: sinx + cos 3 x-3sin 2 xcosx = 0 (27). 


Giái 


TH1: Xétcosx = 0<^sinx = ±l.Khi dó phuxmg trinh (27) vó nghiém. 

TC r 

TH2: Do eos x <=> — + kn, (k e Z) khóng lá nghiém cúa phuxmg trinh (27) nén ta chía hai ve 

cúa phuxmg trinh (27) cho eos 3 x ctu'O'c: 

sinx 1 cos 3 x shrxcosx „ / 2 „ 2 

(27) <=>-.-,—l-r-3-r-= 0 <íí> tan x(tan" x +1) +1 - 3 tan x = 0 

cosx cos'x eos x ^ v ’ 


eos x 


<=> tan 3 x - 3 tan 2 x + tan x +1 = 0 <=> 


tan x = 1 

__ < 

tan x = 1 ± V 2 


n . 

x = —Y kn 

4 


x = arctan 


(l±\¡2^ +kn 


,{k eZ). 


Vi du 28. Giái phirong trinh: 



eos 2 (3n-2x)-y¡3cos 4x-— = l + sin 2 (;r-2x),Vxe 

V 2 ) 

~-\2n 

L 3 J 

(28). 


Giái 


(28) <=> eos 2 2x- >/3 sin 4x = 1 + sin 2 2x(*) 

TH1: Xéteosx = 0<íi>sinx = ±l.Khi dó phirong trinh (*) vó nghiém. 


7T ' 

TH2: Do eos x^ 0 <=>x^ — + kn, [k e Z) khóng lá nghiém cúa phuxmg trinh (*) nén ta chia hai ve cúa 

phirong trinh (*) cho eos 2 2 x drroc: 

, x cos 2 2x „ /-sin2xcos2x 
(*)<=>-7^—2^3 


eos 2 x 


1 sin 2 2 x 
- + - 


2 tan 2 2 x + 2>/3 tan 2 x = 0 


eos 2 2 x eos 2 2 x eos 2 2 x 
tan 2 x = 0 


tan x - —v/3 


x = k- 
2 


n . n 

X =-h k — 

6 2 


,(k eZ). 


C. Bái táp rén luyen 

Bái 24.Giái các phuxmg trinh sau: 

a) sin 2 x + 2cos 2 x = 3sinxcosx 
c) 2sin 2 x + 3cos 2 x-cos2x-5sin2x = 0 
e) 5sin 2 x-5sin2x + 4cos 2 x = 0 
g) sin 4 x-cos 4 x-3sinxcosx = 0 
Bái 25.Giái các phuxmg trinh sau: 


b) sin 2 x-3sinxcosx = -l 
d) 5sin 2 2x-6sin4x-2cos 2 2x = 0 
f) 2 sin 2 3x-10sin6x-cos 2 3x = -2 
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a) S sin x + eos x = —-— 
cosx 

c) sin 3x + eos 3x = sin x-cosx 

e) sin 2 x(tanx + l) = 3sinx(cosx-sinx) + 3 


b) sin 2 x-3cos 2 x + sin2x = 2 

d) sin3x = 2 eos 3 x 
f) sinx-4sin 3 x + cosx = 0 


g) tanxsin 2 x-2sin 2 x = 3(cos2x + sinx.cosx) h) sin3x + cos3x + 2cosx = 0 

5 sin 4x.cosx 


i) 6sinx-2cos x = : 

2 cos2x 

V. Phirong trinh dang doi xiíng: 
A. Ly thuyét can nhá 


cos2x , 2 1 . _ 

i) cotx-1 =-h sin" x — sin 2x 

tan x +1 2 


Dang 1: a(sin x + cos x) + ¿> sin xcosx + c = 0 


j— 2 t 2 — 1 

Cách eiái: Bát t = sin x + eos x, |t| < y2 => t 2 = (sin x + eosx) => sin xcosx = thay váo phirong 

trinh ta sé dirá ve phiroTig trinh da thúc. 


Dang 2: a(sinx-cosx) + ¿>sinxcosx + c = 0 


Cách giái: Bát f = sin x - eos x, |/j < ^ => r =(sinx-cosx) =í>sinxcosx = 


1-r 


Dang 3: a 

tan 2 x + cot 2 x 

+ b 

tan x + cot x 

+ c = 0 

Cách eiái: 

Biéukién: sin2x + 0 



II 9 / \ 2 p 2 2 

Bát t = tanx + cotx, r >2 => r = (tanx + cotx) =>tan”x+cot"x = r —2. 


Dang 4: a 

tan 2 x + cot 2 x 

+ b 

tan x-cot x 

+ c = 0 

Cách eiái: 

Biéukién: sin2x^0 



Bát t = tan x-cot x =>r = (tan x-cot x) => tan 2 x +cot 2 x = r +2. 


Dang 5: a (sin 4 x + cos 4 x^ + ¿>sin2x + c = 0 


Cách eiái: Bát t = sin 2x, Irl < 1 => sin 4 x + eos 4 x = 1 - — sin 2 2x = 1 -— t 2 
- B - 11 2 2 


Dang 6: a(sin 4 x + cos 4 x) + ¿>cos2x + c = 0 


Cách eiái: Bát t = eos 2x, |t| < 1 => sin 4 x+eos 4 x = 1 — — sin 2 2x = 1 -—(l - eos 2 2 4=^ + 


1 1 2 

- + -t . 
2 2 


Dang 7: a(sin 6 x + cos 6 x) + ¿>sin2x + c = 0 


3 3 

Cách eiái: Bát t = sin2x,kl < 1 => sin 6 x + cos 6 x = 1 — sin 2 2x = 1—r. 
- s - 1 1 4 4 


Dang 8: a(sin 6 x + cos 6 x^ + ¿>cos2x + c = 0 


ii 6 3o 3/ o \ 1 3 o 

Cách eiái: Bát t = eos 2x, |r| < 1 => sin x + cos x = l- — sin 2x = l- — (l-cos'2xj = — + — r. 


Dang 9: asin 4 x + hcos 4 x + ccos2x + (i = 0 
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Cách giái: Bát t = eos 2x, Id < 1: 


. 2 l-cos2x l-t 
sin x =-=- 


2 l + cos2x l + t 

eos" x = -=- 


sin x = 




eos X = 


v ¿ y 
0 + ^ 


V z 


Chú y: Dang 5,6,7,8,9 thát ra có thé xem nhu lá phucrng trinh bác hai theo mót hám só luemg giác nén 
các Em có thé xem lai muc II. Nén ó ááy Tháy chi dua ra vi du cúa dang 1 va 2 thói nhé! 


Bái táp máu: 


Vi du 29. Giái phirong trinh: cosx + sinx + 3sinxcosx-l = 0 (29). 


Giái 

\2 


^ 2 p — 1 

Bát t = sin x + eos x, |t| < V2 => r = (sin x + eosx)“ => sinxcos x = —— . Phirong trinh (29) tro thánh: 


t 2 _i 

f + 3.-1 = 0 <=> 3f 2 + 21-5 = 0^ 


t = \{n) 


Vói Bát t = 1, ta có : sinx + cosx = 1 (Báy lá phirong trinh bác nhát theo sin eos da biét. Các Em t\r 
giái tiép nhé..!) 


Vi du 30. Giái phirong trinh: cosx-sinx + 6sinxcosx = l (30). 


Giái 


1_^2 

Bát t = cosx-sinx(*), \t\<s[l => t 2 = (eos x - sin x) => sin xcos x = . Phirong trinh (30) tro 


thánh: 


1 -t 

t + 6.—— = l<=>3r-t-2 = 0<=í> 
2 


t = \(n) 

<=-| (n) 


Thay t tro ngiroc lai (*) các Em tu giái tiép nhé...! 


' n > 


Vi du 31. Giái phuong trinh: y¡2 eos x + ~ -sin2x = -l (31). 


Phán tích: Phuong trinh có vé chua dúng dang lám. Thát ra các Em chi cán bién dói ra ve cúng góc lá 
tháy dúng dang ngay. 

Giái 

,í „ „ y 


(31) <=> yfl 


n . n 

eos —.eos x-sin —.sin x 
4 4 


- 2 sin xcos x = -1 <=> eos x - sin x - 2 sin xcos x +1 = 0 (*) 


Tói dáy các Em lám tiép pt (*) nhu tren nhé. 


Vi du 32. Giái phuong trinh: (l + sinx)(l + cosx) = 2 (32). 


Phán tích: Các Em dé y náy da cúng góc rói do váy nhán phán phói vá vá thu gon thói...! 

Giái 

(32) <» sin x + eos x + sin xcos x + l = 2<»sinx + eos x + sin xcos x -1 = 0 (*) 

Tói dáy các Em lám tiép pt (*) nhu tren nhé....! 
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Vi du 33. Giái phuang trinh: sinx+sin 2 x + cos 3 x = 0 (33). 


<=> 


(l + sin x) (sinx+cosx(l-sinx)) = O <=> 


Giái 

(33) <=> sinx+sin 2 x + cosxcos 2 x = 0<=> sinx(l + sinx) + cosx(l-sin 2 x) = 0 

sinx=l(*) 

sinx+cosx-sinxcosx=0(* *) 

Các Em giái tiép lán 1 uot túng phuang trinh riéng dé thuán loi nhé...! 

C. Bái tap rén luyen 

Bái 26. Giái các phirang trinh sau: 

a) 3(sinx + cosx) + 2sinxcosx + 3 = 0 

c) 4sinxcosx-2(sinx + cosx) + l = 0 
Bái 27. Giái các phuang trinh sau: 
a) súi2x-2a/ 2 (sinx + cosx)-5 = 0 

c) sin3x-cos3x + 2(sinx + cosx) = l 
e) 2sin 3 x-sinx = 2cos 3 x-cosx + cos2x 

g) sin 3 x + cos 3 x = cos2x 
i) l + cos 3 x-sin 3 x = sinx 

VI. Dua ve phitxmg trinh tích: 

1) Nhóm các góc phü hop áp dung cong thúc bien tong thánh tích hoác bien tong thánh tích 


b) sinx + cosx-4sinxcosx + 4-0 
d) 2sin2x-3>/6(sinx + cosx) + 8 = 0 

b) sin.x-cosx + 7sin2x = l 

d) l + sin 3 x + cos 3 x-3sinxcosx = 0 

f) cos2x + 5 = 2(2-cosx)(sinx-cosx) 

h) 2 sinx + cotx = 2 sin 2 x + l 
j) cotx-tanx-sinx + cosx 


Vi du 34. Giái phuang trinh: sin5x+cos2x + sinx = 0 (34). 


—f -¡r - 


Phán tích: Các Em dé y góc (5x-x):2=2x nén ta sé nhóm sin5x vá sinx lai su dung cóng thúc bién tóng 
thánh tích. 

Giái 

(34) <=> (sin 5x+ sin x) + eos 2x = 0 <=> 2 sin 4xcos 2x + eos 2x = 0 <=> eos 2x(2 sin 4x +1) = 0 
eos 2 .x = 0 
2 sin 4.x + 1 = 0 

Các Em giái tiép lán lupt túng phuang trinh riéng cho dé nhé...! 




Vi du 35. Giái phuang trinh: cos3x+cosx = sin4x (35) . 


Phán tích: Các Em dé y cos3x + cosx có chua cos2x vá sin4x Em su dung cóng thúc nhán dói cüng có 
chúa cos 2 x nén ta sé có nhán chung lá cos 2 x. 

Giái 

(35) (eos3x +cosx) = 2sin2xcos2x<» 2cos2xcosx-2sin2xcos2x = 0 

eos 2 x = 0 
eos x - sin 2 x = 0 
Các Em giái tiép lán lupt túng phuang trinh riéng cho dé nhé...! 


Vi du 36. Giái phuang trinh: cosx+cos2x + cos3x + cos4x = 0 (36) 
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7 3jc _ x 4 \ _ 2x r 

Phán tích: Các Em dé y góc ' = — nén ta nghí dén viéc nhóm (cos3x + cosx) va 

(eos 4x + eos 2x) dé bién dói thánh tích. 

Giái 

(36) <=> (cos3x + cosx) + (cos4x + cosx) = 0 <=> 2cos2xcosx + 2cos3xcosx = 0 <=> 2cosx(cos2x + cos3x) = 

n , 

X =- VK7t 

2 

eos 3x = eos (^ - x) (*) 



cosx = 0 

x = —vkn 

<=> 

<=> 

2 <=> 


cos2x + cos3x = 0 

cos3x = -cos2x 




Các Em giái tiép (*) nhé...! 

Vi du 37. Giái phuong trinh: sin x+sin3x + eos 3x + eos x = 0 (37) . 

Giái 


(37) <=> (sin3x + sinx) + (cos3x + cosx) = 0<ü> 2sin 2xcosx + 2cos2xcosx = 0 <» 2cosx(sin2x + cos2x) = 




r 

n 

cosx = 0 

x = —vkn 


2 <=> 

sin 2x + cos2x = 0 

cos2x = - sin 2x 



n . 
x = —vkn 
2 


cos2x = cos 


í — + 2x^ 

v 2 y 


(*) 


Các Em giái tiép (*) nhé...! 


** 2 2 / \ 

Vi du 38. Giái phurong trinh: sin x+sin"3x = cos 2x + cos 4x (38). 


Phán tích: Trong phirong trinh có bác hai,rát tu nhién ta thü ha bác náng cung xem. 


sin" x = 


l-cos2x 


;sin 2 3x = 


l-cosóx 


;cos 2 2x = 


1 + eos 4x 


eos" 4x = 


1 + eos 8x 


. Khi dó các háng so tu 


2 2 2 
da triét tiéu dua vé cung mot vé ta sé tháy tuong tu các bái ó' trén. 

Giái 

, r -. l-cos2x l-cosóx l + cos4x l + cos8x 0 _ , . 

(38) - : -+- : -=-:-1- : -<=> eos 8x + eos 2x + eos 6x + eos 4x = 0 


2 2 
<=> 2cos5xcos3x + 2cos5xcosx = 0<=> 
Các Em giái tiép nhé...! 


2 2 
cos5x = 0 
cos3x + cosx = 0 


Vi du 39. Giái phuong trinh: sin" 2x+sin 4x = sin" 6x (39). 


Phán tích: Trong phuong trinh náy ta khóng su dung cóng thúc ha bác náng hét vi nhu thé sé con thua 
so tu do vá khóng dát nhán tu chung duoc. Nén ta chi su dung cóng thúc ha bác náng cho 


sin" 2x 


I - eos 4x 


sin"6x = 


l-cosl2x 


2 2 
Hoác Em cüng có thé két hop sin 2 4x;sin 2 6x 


. Vi sao lai lá sin 2 2x; sin 2 6x ??? AK...! Vi góc 


12x-4x 


= 4x 


Giái 
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l-cos4x . o a l-cosl2x ,„ „ . 2 . 

(39) <ü>-+sin 4x =-cosl2x-cos4x + sin“4x = 0 

v ’ 2 2 

<» -2sin 4xsin 8x + sin 2 4x = O <=> -4sin 2 4xeos 4x + sin 2 4x = 0 
sin 2 4x = 0 
-4cos4x + l = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 


Vi du 40. Giái phu'orig trinh: 2 sin 3xcos 2x = sin 5x (40) . 


Phán tích: Em dé y 2x + 3x = 5x nén ta bien dói tích thánh tóng. 

2 sin 3xcos 2x = 2. — (sin 5x + eos x) = sin 5x + eos x . 

2 V ’ 

Giái 

(40) <íí> 2. ^(sin 5x + eos x) = sin 5x <£=> eos x = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 

2) Nhóm nhán tú chung két hop sú dung phán tích tam thúx bác hai 

Can nhó 1 : /(x) = ax 2 +¿>x + c = ¿z(x-X[)(x-x 2 ) , trong dó x p x 2 la nghiém cúa /(x) = 0. 

Minh hoa: 


a) /(x) = 2x 2 + x-3 = 2(x-l)j^x + — 


= (x-l)(2x + 3) . 


b) /(x) = 2sin 2 x + sinx-3 = 2(sinx-l) 




! A 


sin x + — 

V 2y 


= (sinx-l)(2sinx + 3) 


Vi du 41. Giái phirong trinh: sin2x + 3cosx + 2sin° x + sinx-3 = 0 (41). 


<=> (2sinx + 3)(cosx + sinx-l) = 0 <=> 


Giái 

(41) <íí> 2sinxcosx + 3cosx + (2sin 2 x + sinx-3j = 0 <=>cosx(2sinx + 3) + (sinx-l)(2sinx + 3) = 0 

2sinx + 3 = 0 
^cos x + sin x -1 = 0 

Các Em giái tiép nhé...! 

Binh luán: Trong bái giái o trén tai sao khi khai trién sin2x = 2sin xeos x ta lai biét két hop vói 
3cosx??? Má khóng phái lá 2sinx.cosx vói sinx??? Vi biéu thúc con lai lá2sin 2 x + sinx-3 ta có thé 
phán tích diroc thánh nhán tur! Thát ra khi gáp dang náy Em cú thrr két hop sin2x vói eos thu' vá két 
hop vói sinx thír vá xem biéu thúc con lai có phán tích duoc thánh nhán tú khóng!! 


Vi du 42. Giái phuong trinh: sin2x-7cosx + 2cos 2 x-sinx + 3 = 0 (42). 


Phán tích: 

Hiróng Thír l:Két hop sin2x-7cosx = 2sinxcosx-7cosx = cosx(2sinx-7) . Khi dó biéu thúc con 
lai Em phái viét thánh bác 2 theo sinx dé phán tích thánh nhán tú: 

2cos 2 x-sinx + 3 = 2(l-sin 2 x)-sinx + 3 = -2sin 2 x-sinx + 5 


= -2 


sin x - - 


-l + VÍI' 


sin x - - 


-1 - V 41 


v y v 

Két hop váy khóng duoc rói phái dói thói...! 
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Huúng Thú’ 2:Két hgp sin 2x-sinx = 2 sin * eos x-sin x = sinx(2cosx-l). Khi dó biéu thúc con lai 
Em phái viét thánh bác 2 theo cosx dé phán tích thánh nhán tu: 

f O 


2cos 2 x-7cosx + 3 = 2(cosx-3) 


cosx — 
2 


= (cosx-3)(2cosx-l). Váy có nhán tu chung rói 


nhé(2cosx-l) ...! Váy chon hiróng thú’ 2 nhé...! 

Giái 

(42) <=> sin2x-sinx + 2cos 2 x-7cosx + 3 = 0 <=> 2sinxcosx-sinx + (2cosx-l)(cosx-3) = 0 
<=> sin x(2cosx-1) + (2cosx-1)(eosx-3) = 0 <=> (2eosx-1)(sin x + eos x-3) = 0 
2 eos x -1 = 0 
sin x + eos x - 3 = 0 (vn) 

Các Em giái tiép nhé...! 


Vi du 43. Giái phuong trinh: sin2x + cos2x-3sinx-5cosx + 4 = 0 (43). 


Phán tích: sin 2x = 2 sin x eos x; eos 2x = eos 2 x - sin 2 x = 2 eos 2 x-l = l- 2sin 2 x 
Hirúng Thú 1: Néu két hop sin2x-5cosx = 2sinxcosx-5cosx = cosx(2sinx-5) . Khi dó biéu 
thúc con lai Em phái viét thánh bác 2 theo sinx dé phán tích thánh nhán tú, túc lá Em phái chon 
cos 2 x = l- 2 sin 2 x . 

cos2x-3sinx + 4 = l-2sin 2 x-3sinx + 4 = -2sin 2 x-3sinx + 5 


= - 2 (sinx-l) 


= (-sinx + l)(2sinx + 5) 


sin x + — 

V 2y 

Thé náy thi khóng có nhán tú chung rói, phái dói huóng khác thói...! 

Hu'úng Thú 2: Néu két hop sin2x-3sinx = 2sinxcosx-3sinx = sinx(2cosx-3). Khi dó biéu thúc 
con lai Em phái viét thánh bác 2 theo cosx dé phán tích thánh nhán tú, túc lá Em phái chon 
cos 2 x- 2 cos 2 x-l . 

cos2x-5cosx + 4 = 2cos 2 x-l-5cosx + 4 = 2cos 2 x-5cosx + 3 


= 2 (cosx-l) 


cosx — 
2 


= (cosx-l)(2cosx-3) 


Váy có nhán tú chung rói nhé(2cosx-3) ...! Váy chon hu’úng thú2 nhé...! 

Giái 

(43) <=>(sin2x-3sinx) + (2cos 2 x-l-5cosx + 4) = 0<=>sinx(2cosx-3) + (cosx-l)(2cosx-3) = 0 
2 cosx-3 = 0 (vn) 
sin x + eos x -1 = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 

Binh luán:Ta có thé tóng quát dang náy nhu sau: 


<=> 


Dang: a sin 2 x + b eos 2x + c sin x + d eos x + e = 0 


Cách giái: 

Hu’úng Thú 1: Néu két hop asin2x + dcosx = 2asinxcosx + dcosx = cosx(2asinx + d ) . Khi dó 
biéu thúc con lai Em phái viét thánh bác 2 theo sinx dé phán tích thánh nhán tú, túc lá Em phái chon 
cos 2 x = l- 2 sin 2 x . 
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bcos2x + csinx + e = ¿>(l-2sin 2 x) + csinx + <? = -2¿>sin 2 x + csmx + e + b . Tiép theo Em phán tích 
xem có nhán tú chung khóng!!! 

Huúng Thú- 2: Néu két hqp asin2x + csinx = 2usinxcosx + csinx = sinx(2acosx + c) . Khi dó biéu 
thúc con lai Em phái viét thánh bác 2 theo sinx dé phán tích thánh nhán tu', túc lá Em phái chon 
cos 2 x = 2 cos 2 x-l . 

beos2x + d eos x + e= ¿> (2cos 2 x-l) + d eosx + e = 2b sin 2 x + d eos x + e-b = O.Tiép theo Em phán 
tích xem có nhán tu chung khóng!!! 

Hai huóng tren néu có nhán tu chung thi chi có thé lá ( 2a sin x + d ) hoác (2 a eos x + c). 

Vi du 44. Giái phuong trinh: sin2x-cos2x + 3sinx-cosx-l = 0 (44) (DH-Khói D-2009) 

Phán tích: 

Hu’óng Thú’ 1: Thukét hop sin2x-cosx = 2sinxcosx-cosx = cosx(2sinx-l). Khi dó biéu thúc 
con lai Em phái viét thánh bác 2 theo sinx dé phán tích thánh nhán tú, túc lá Em phái chon 
cos 2 x = l- 2 sin 2 x . 

-cos2x + 3sinx-l = -(l-2 sin 2 x) + 3sinx-l = 2sin 2 x + 3sinx-2 
= (sinx + 2 )( 2 sinx-l) 

Váy có nhán tú chung rói nhé(2sinx-l) ...! Váy chon hirúng thú 1 nhé...! 

Giái 

(44) <=>(sin2x-cosx)-(l-2sin 2 x) + 3sinx-l = 0<=>cosx(2sinx-l) + (2sinx-l)(sinx + 2) = 0 


2 sin x -1 = 0 
sin x + eos x + 2 = 0 (vn) 
Các Em giái tiép nhé...! 


Vi du 45. Giái phuong trinh: (2cosx-l)(2sinx + cosx) = sin2x-sinx (45)(DH-Khoi D-2004) 


Phán tích: Búng vói bién dói vé trái vi da lá tích cúa hai biéu thúc rói. Thú bién dói vé phái: 
sin2x-sinx = 2sinxcosx-sinx = sinx(2cosx-l). Tói dáy ta tháy nhán tú chung lá 2cosx-l . 


Giái 

(45) <=> (2cosx-l)(2sinx + cosx) = 2sinxcosx-sinx <íí> (2cosx-l)(2sinx + cosx) = sinx(2cosx-l) 

<=> ( 2 cosx-l)(sinx + cosx) = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 

3) Mot so biéu thúc có nhán tú chung thirúng gáp: 


Nhóm các biéu thúc thirúng gáp 

Nhán tú chung 

1 + sin 2x; eos 2x; 1 + tan x; 1 + cot x; tan x - cot x; sin 

( 

XH - 

l 4, 

;cos 

( 

x - 

l 4, 


sinx + cosx 

1 - sin 2x; eos 2x; 1 - tan x; 1 - cot x; tan x - cot x; sin 

f n\ 
x - 

v 4 J 

;cos 

XH - 

V 4 J 


sin x-eos x 

sin 2x; 1 - eos 2x; tan x; tan 2x; eos 3x - eos x 

sinx 

1 - eos 2 x; sin 2 x; sin 3 x; 1 ± eos 3 x; eos 2x ± eos x 

(l-cosx)(l + cosx) 


Ths. Trán Buy Thúc. Sdt:0979.60.70.89 23 





















Tim tai liéu Toán ? Chuyén nhó - www.toanmath.com 


Trung tám SEG. 154-Huynh Man Bat-p3-q5-TP.HCM 


1 -sin 2 x;cos 2 x;cos 3 x;l±sin 3 x; eos 2 x ± sin x 


(l-sinx)(l + sinx) 


Vi du 46. Giái phurong trinh: 1 + sin x + eos x + sin 2x + eos 2x = 0 (46) (DH-Khói B-2005) 

Phán tích: 

Cáchl : sin x + eos x; 1 + sin 2x; eos 2x có nhán tu chung sin x + eos x. That ra thi các Em cüng khóng 
can quá lo láng vi Báng tren qua nhiéu khóng nhó. Khi lám quen rói thi các Em cüng khóng can phái 
nhó...! 

Cách 2 :Em cú xem dáy lá dang a sin 2 x + b eos 2 x + c sin x + el eos x + e = 0 ,khi dó nhán tu* chung có 
thé lá ( 2 cosx + l)hoác ( 2 sinx + l) giái nhu tren. 


Giái 

(46) <=> (1 + sin 2x) + (sinx + cosx) + cos 2 x-sin 2 x = 0 

<=> (sin x + eos x)“ + (sin x + eos x) + (sin x + eos x) (sin x - eos x) = 0 

<=> (sinx + cosx)(2cosx + l) = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 

Vi du 47. Giái phuoug trinh: >/3sin2x + cos2x = 2cosx-l (47)(DH-Khói A-2012) 

Phán tích: 

Cách 1 : y¡3 sin 2x; eos 2x +1; eos x có nhán tu chung eos x. 

Cách 2 :Em cú xem dáy lá dang a sin 2 x + b eos 2 x + c sin x + el eos x + e = 0 ,khi dó nhán tú chung có 
thé lá cosxhoác (2y3 sinx-l) vá giái nhu tren. 


Giái 

(47) <» 2-\/3sinxcosx + (l + cos2x)-2cosx = 0 

<=> 2>/3 sinxcosx + 2cos 2 x-2cosx = 0 <=> 2cosx(>/3 sinx + cosx-lj = 0 
eos x = 0 

-s/3 sin x + eos x -1 = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 


Vi du 48. Giái phuoug trinh: sinx + 2cosx + 2tanx + 4cotx + 6 = 0 (48) 


Giái 

Biéukién: sin 2 x^ 0 . 

(48) <=> (sinx + 2cosx) + 2(tanx + 2) + 2(2cotx + l) = 0 


<=> (sinx + 2 cosx) + 2 


sinx + 2 cosx = 0 


sinx + 2 cosx 


cosx 


+ 2 


sinx + 2 cosx 


sinx 


1 + - 


= 0 


eos x sin x 
Các Em giái tiép nhé...! 


tan x = -2 


2 (sinx + cosx) + sinxcosx = 0 


Vi du 49. Giái phuoug trinh: sinx + 2cos 3 x + cos2x = 0 (49) 


Giái 
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(49) <=> sin x + 2cos 3 x + 2 eos 2 x -1 = 0 

<=> 2 eos 2 x(l + eos x) - (l - sin x) = 0 <=> 2 (i - sin 2 x) (l + eos x) - (l - sin x) = 0 

<=> (l - sin x) [2 (l + sin x) (l + eos x) - 1 ] = 0 ■ 

Các Em giái tiép nhé...! 


sin x = 1 


2 (sin x + eos x) + 2 sin xcos x +1 = 0 


Vi du 50. Giái phirong trinh: s ^ n + cos ^ A _ \ ( 50 ) 

sinx + cosx -1 


Giái 

Diéu kien: sinx+cosx^l 

(50) sin 2x + cos 2x = sin x + cos x -1 

<¿> 1 + sin 2 x + cos 2 x-sin 2 x-(sin x + cosx) = 0 

<tí> (sinx + cosx)" +(sinx + cosx)(sinx-cosx)-(sinx + cosx) = 0 

<¿> (sin x + cos x) (cos x - 1 ) = 0 
Các Em giái tiép nhé...! 

C.Bái tap rén luyen 
Bái 28.Giái các plurang trinh sau: 

a) sin5x + sin3x + sinx = 0 

c) sin5x + sinx + 2sin 2 x = 1 


b) cosx-cos2x-sin3x = 0 
d) sin(2x-4;r) + sin(;r-3x) = sinx 


e) sin 6 x-sin 2 x = cos4x 

g) sinx + sin 2 x = cosx + cos 2 x 
Bái 29. Giái các plurang trinh sau: 
a) sin 3x cos 2x = sin 4x cos x 

c) sin5x + sinx + 2sin 2 x = 1 
e) sin4xsin2x + sin9xsin3x = cos 2 x 

g) sinxsin3x + sin4xsin8x = 0 


+ cos 

í* + -) 

= cos 

í 

XH- 


6) 


l 4 J 


h) sin 2x + sin 3x + sin 4x = cos 2x + cos 3x + cos 6 x 

b) cosxcos 2 x = cos4xcos3x 

d) cos2x.tan3x = sin4x 
f) sin2xsin3x + sin5xsinl0x = 0 
x 3x 

h) sin 3x cos 2x + sin — cos — + sin x cos 6 x = 0 
2 2 


3x x 3x 

i) sin —cos-h sin —cos-hsin2xcos7x = 0 i) cos 2 x + cos4x + cos 6 x = cosxcos2xcos3x + 2 

2 2 2 2 


b) ( 2 sinx-l)(sinx + 2 cosx) = sin 2 x-cosx 

d) >/3^2cos 2 x + cosx-2) + (3-2cosx)sinx = 0 

f) sin2x + cos2x + 3sinx-cosx-2 =0 
h) sin2x + cos2x-2(sinx-cosx)-3 = 0 


Bái 30. Giái các phuxmg trinh sau: 
a) 3-4cos 2 x = sinx(2sinx + l) 

c) ( 2 cosx-l)( 2 sinx + cosx) = sin 2 x-sinx 

e) cos 2 x + cosx = sinx-sin 2 x 
g) sin2x + cos2x = l + sinx-3cosx 

i) 9sinx + 6cosx-3sin2x + cos2x = 8(DH-Ngoai Thuo'ng) 

j) sin2x + 2cos2x = l + sinx-4cosx 

k) 2sin2x-cos2x = 7sinx + 2cosx-4 1) (2cosx-l)(sinx + cosx)-l = 0 

VII. Bái tap tóng hop 

Bái 31. Giái các phuxmg trinh sau: 
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a) cos 3 x + cos 2 x + 2sinx-2 = 0 
c) sinx-4sin 3 x + cosx = 0 

e) 2sinx + cotx = 2sin2x + l 

g) 1 - eos x-sin x) 


b) tan xsin 2 x - 2 sin 2 x = 3(eos 2x + sin xcos x) 
d) 2sinx(l + cos2x) + sin2x = l + 2cosx 


n 


f) 2 sin I x - — I = 2 sin x - tan x 


h) 8 sin 3 


v 


n 

XH- 

6 


= cosx 


tanx + cot2x cotx-1 

i) 2cos5xcos3x + sinx = cos8x j) 2sin 2 x-sin2x + sinx + cosx-l = 0 

k) 2cos6x + 2cos4x->/3cos2x = sin2x + ^ 

l) 2 eos 3xeos x + y¡3 (l + sin 2x) = 2y¡2 eos 
Bái 32.Giái các phirong trinh sau: 
a) tan3x-2tan4x + tan5x = 0 


7T^ 

2xh— 
4/ 


b) sin2x + (l + cos3x)sinx-2shr 


2x + 


c) (l + sinx) cosx = l + sinx + cosx 

d) sinx + cosx sin2x + ^cos3x = 2(cos4x + sin 3 x) 

e) ^cos5x-2sin3xcos2x-sinx = 0 f) cos3xcosx = l 

g) sin 2 x-sinxcosx-2cos 2 x = 0 
i) cosx + sin2x = sinx + sin2xcotx 
Bái 33. Giái các phirong trinh sau: 


h) cos3x + sin6x-cos9x = 0 

j) sin 4x + 2 sin 3 x = sin x + y¡3 eos xcos 2x 


a) 4 eos xcos 


{ \ 


r \ 

n 


n 

x-i - 

eos 


l 3j 


13 J 


= sin 3x 


b) sin2x->/3cosx = 0 


c) sin2x + 2sin x = sinx +cosx 
e) cosx-cos2x + sinx = 0 
g) cos2x + (l + 2cosx)(cosx-sinx) = 0 

i) ^sin2x + 2cos2x-cos4x-l = 0 

j) sin2x(2cosx-5) + cos2x + 4sinx-5cosx + 3 = 0 


d) sin 2 x (tan x +1) = 3 sin x (eos x - sin x) + 3 
f) 4sinx + cosx = 2 + sin2x 
h) >/2sin2x->/6cosx-2sinx + A/3 =0 


Phán 3.Dé Thi Dai Hoc Cao Dáng Qua Các Nám 

Bái 34. (DH Khói A - 2002) Tim nghiem thuoc khoáng (0; 2 7t) cúa phuong trinh: 


í 


sin x + - 


v 


eos 3x + sin 3x 
1 + sin 2x 


= 2cos2x + 3 


y 


Bái 35. (DH Khói B - 2002) Giái phuong trinh: sin 2 3x-cos 2 4x= sin 2 5x-cos 2 6x 

Bái 36. (DH Khói D - 2002) Giái phuong trinh: eos 3x - 4 eos 2x + 3 eos x - 4 = 0 

, 2sin x + eos x +1 r 

Bái 37. (Du bi 1 -Khói A - 2002) Cho phuong trinh: —--- : -= a (a lá tham so) 


sinx-2cosx + 3 


a)Giái phuong trinh khi a = ^. 
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b) Tim a dé phrrong trinh có nghiém. 


Bái 38. (Db 2 -Khoi A - 2002) Giái phrrong trinh: tan x + eos x - eos 2 x = sin x 

^2-sin 2 2x)sin3x 


. x 

1 + tan x tan — 


Bái 39. (Db 1 -Khoi B- 2002) Giái plurong trinh: tan x + 1 


eos 4 x 


x/» /xxi x ,,, í. „ . sin 4 x + eos 4 x 1 _ 1 

Bai 40. (Db 2 -Khoi B - 2002) Giai phrrong trinh: -= — cot 2x - 


5 sin 2x 


8 sin 2x 


Bái 41. (Db 1 -Khoi D - 2002) Giái phirong trinh: 


1 


! 8cos" x 


= sin x 


Bái 42. (Db 2 -Khoi D - 2002) Tim m dé phirong trinh: 
2(sin 4 x + cos 4 x) + eos 4x + 2 sin 2x-m = 0(*) 

Có ít nhát mot nghiém thuoc [0; 2k\ . 

Bái 43. (DH Khoi A - 2003) Giái phirong trinh: cot x -1 = 


cos2x 


1 


sin x — sin2x 
1 + tan x 2 


Bái 44. (DH Khoi B - 2003) Giái phircmg trinh: cot x - tan x + 4 sin 2x =- 

sin 2x 


X 7l\ 2 2 X „ 

-tan x-cos" —= 0 

v 2 4 J 2 


Bái 45. (DH Khoi D - 2003) Giái phrrong trinh: sin 2 1 

Bái 46. (Db 1-Khói A - 2003) Giái phrrong trinh: cos2x + cosx(2tan 2 x-l) = 2 
Bái 47. (Db 2-Khói A - 2003) Giái phrrong trinh: 3-tanx(tanx + 2sinx) + 6cosx = 0 
Bái 48. (Db 1-KhóiB - 2003) Giái phrrong trinh: 3cos4x-8cos 6 x + 2cos 2 x + 3 = 0 


Bái 49. (Db 2-Khoi B - 2003) Giái phrrong trinh: 
Bái 50. (Db 1-Khoi D - 2003) Giái phrrong trinh: 


M) 


cosx-2shr 


x n ^ 

2 4j 


2cosx-l 

, eos 2 x(cosx-l) 

’inn* ' ' 


= 1 


sin x + eos x 


= 2(l + sinx) 


Bái 51. (Db 2-Khoi D - 2003) Giái phrrong trinh: cot x = tan x - 


2cos4x 
sin 2x 


■J 


Bái 52. (DH Khoi B - 2004) Giái phrrong trinh: 5 sin x - 2 = 3 (l - sin x) tan 2 x 
Bái 53. (DH Khoi D - 2004) Giái phrrong trinh: ( 2 eos x -1) ( 2 sin x + eos x) - sin 2x - sin. 

Bái 54. (Db 1-Khói A - 2004) Giái phrrong trinh: 4(sin 3 x + cos 3 x) = cosx + 3sinx 
Bái 55. (Db2-Khói A - 2004) Giái phrrong trinh: Vi-sinx + Vi-eosx = 1 
Bái 56. (Dbl-Khói B - 2004) Giái phrrong trinh: 2\[l eos 


XH- 

4 


+ - 


1 


sin x eos x 


Bái 57. (Db2-Khói B - 2004) Giái phrrong trinh: sin4x sin 7x = eos3xeos6x 

Bái 58. (Dbl-Khói D - 2004) Giái phrrong trinh: 2sinxcos2x + sin2xcosx = sin4xcosx 

Bái 59. (Db2-Khói D - 2004) Giái phrrong trinh: sin x + sin 2x = V3 (eos x + eos 2x) 

Bái 60. (DH Khoi A - 2005) Giái phrrong trinh: eos 2 3xcos 2x-cos 2x = 0 
Bái 61. (DH Khoi B- 2005) Giái phrrong trinh: 1 + sin x + eos x + sin 2x + cos2x = 0 
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Bái 62. 
Bái 63. 


(DH Khói D- 2005) Giái phirang trinh: cos 4 x + sin 4 x + eos I 
(Dbl-Khói A - 2005) Tim nghiem thuoc khoáng (0 ;tt) cüa phrrong trinh: 


{ n \ 

x - 

sin 

f 3 x ——1 

l 4 ) 


l 4 J 


-l-o 

2 


4 sin 2 — - >/3 eos 2x = 1 + 2cos 2 
2 




\ 


J 


c 


Bái 64. 
Bái 65 
Bái 66. 


n 


(Db2-Khói A - 2005) Giái phrrong trinh: 2 a/ 2 eos 3 

V 

(Dbl-KhóiB - 2005) Giái phrrong trinh: sin xcos 2x + eos 2 x(tan 2 x - 1) + 2sin 3 x = 0 

' -rr A . rr> c r . 

(Db2-KhoiB - 2005) Giái phiroTig trinh: tan 


x --3cosx-sinx = 0 

v 4 J 

2 2 0 -3 


-hX 

V2 y 
í 


-3 tan" x = 


2 eos 2x -1 


eos 2 x 




sin x 

+-= 2 


1 + cosx 


Bái 67. (Dbl-KhóiD - 2005) Giái phrrong trinh: tan-x 

v 2 

Bái 68. (Db2-KhóiD - 2005) Giái phrrong trinh: sin 2x + eos 2x + 3 sin x - eos x - 2 = 0 

, 2(eos 6 x + sin 6 x) —sinxcosx 

Bái 69. (DH Khoi A - 2006) Giái phrrong trinh: —---=-= 0 


a/ 2 - 2 sin x 

(DH Khói B - 2006) Giái phrrong trinh: cot x + sin x 


r x 


Bái 70 
Bái 71 

Bái 72. (Dbl-Khói A - 2006) Giái phrrong trinh: eos 3x eos 3 x - sin 3x sin 3 x = 


1 + tan xtan — 

V 2 y 

(DH Khói D - 2006) Giái phrrong trinh: cos3x + cos2x - eos x - 1 = 0 


= 4 


2 + 3a/2 


Bái 73. (Db2-Khói A - 2006) Giái phrrong trinh: 2sin 


v 


2x-— ] + 4sinx + l = 0 

6 J 


Bái 74. 
Bái 75 

Bái 76. 
Bái 76. 
Bái 78. 

Bái 79. 


(Dbl-Khói B - 2006) Giái phrrong trinh: (2sin 2 x-l)tan 2 2x + 3^2cos 2 x —l) = 0 
(Db2-Khói B - 2006) Giái phrrong trinh: cos2x + (l + 2cosx)(sinx-cosx) =0 

(Dbl-Khói D - 2006) Giái phrrong trinh: eos 3 x + sin 3 x + 2 sin 2 x = 1 
(Db2-Khói D - 2006) Giái phrrong trinh: 4sin 3 x + 4sin 2 x + 3sin2x + 6cosx = 0 
(DH Khói A - 2007) Giái phrrong trinh: (l + sin 2 x) eos x + (l + cos 2 x) sin x = 1 + sin 2x 

(DH Khói B - 2007) Giái phrrong trinh: 2 sin 2 2x + sin 7x - 1 = sin x 


Bái 80. (DH Khói D - 2007) Giái phrrong trinh: 

Bái 81. 

Bái 82. 

Bái 83. (Dbl-Khói B - 2007) Giái phrrong trinh: sin 


í \ 2 

x x 

sin — + eos — 

V 2 2 y 


+ a/3cosx = 2 


(Dbl-Khói A - 2007) Giái phrrong trinh: sin 2x + sin x- - --— = 2 cot 2x 

2sinx sin2x 

(Db2-Khói A - 2007) Giái phrrong trinh: 2eos 2 x + 2a/3 sinxcosx + 1 = 3^sinx + a/3 cosx^ 


5x n 
~2 ~4 


-eos 


fx_n^ 

v2 4 y 


- 2cos— 
2 


r sin eos 

Bái 84. (Db2-Khói B - 2007) Giái phrrong trinh:-1-— = tan x - cot x 


eos x sin x 
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Bái 85. (Dbl-Khói D - 2007) Giái phirang trinh: 2 a/ 2 sin 


x — 


71 

12 


cosx = l 


Bái 86. (Db2-Khói D - 2007) Giái phu’üng trinh: (l - tan x) (l + sin 2x) = 1 + tan. 


Bái 87. (DH Khói A - 2008) Giái phu'üng trinh: — 


1 


sinx 


í 


sin 


x- 


3 n 


= 4 sin 


In 


-x 


V 


v ^ y 

' 3 X - y¡3 eos 3 x = sin xcos 2 x - a/3 s 


Bái 88. (DH KhóiB - 2008) Giái phirong trinh: sin 3 x - a/3 eos 3 x = sin xcos 2 x - a/3 sin 2 xcosx 
Bái 89. (DH KhóiB - 2008) Giái phircmg trinh: 2sinx(l + cos2x) + sin2x = l + 2cosx 

f O 

Bái 90. (Dbl-Khói A - 2008) Giái phirong trinh: 4sin 2 ^ - a/ 3 cos 2x = 1 + 2cos 2 


x — 


Bái 91. (Db2-Khói A - 2008) Giái phirong trinh: 2 a/ 2 eos 3 


í 


n 


x--3cosx-sinx = 0 

4 J 


Bái 92. (Dbl-Khói B - 2008) Giái phirong trinh: sinxcos2x + cosx(tan 2 x-l) + 2sin 3 x = 0 


Bái 93. (Db2-Khói B - 2008) Giái phirong trinh: tan 


Bái 94. (Dbl-KhóiD - 2008) Giái phu’üng trinh: tan 


n 

-bX 

2 


„ t cos2x-K 
-3tan~ x =-x-0 


cos x 




- x 


sinx 

+-= 2 

cosx + 1 


Bái 95. (Db2-KhóiD - 2008) Giái phu’üng trinh: sin 2x + cos 2x + 3 sin x - cos x - 2 = 0 

Bái 96. (DH Khói A - 2009) Giái phirong trinh: -—-— ~ S ' n ~) COS A — = 

(l + 2sinx)(l-sinx) 

Bái 97. (DH Khói B - 2009) Giái phirang trinh: sinx + cosxsin 2x + a/3 cos 3x = 2(eos4x + sin 3 x) 
Bái 98. (DH Khói D - 2009) Giái phirong trinh: a/3 cos 5x - 2 sin 3xcos 2x - sin x = 0 


Bái 99. (Dbl-KhóiA - 2009) Giái phiiong trinh: 


2 sin 2 xcosx +a/ 3 sin 2xcosx-sin4x 


= 0 


2sinx + a/3 

Bái 100. (Db2-KhóiA - 2009) Giái phirong trinh: A/3(2cos 2 x + cosx-2j + (3-2cosx)sinx = 0 


n 


l + sinx + cos2xsin x + 
l 4 


1 


Bái 101. (DH Khoi A - 2010) Giái phirong trinh: ---- = —=cosx 

1 + tanx a/2 

Bái 102. (DH Khói B - 2010) Giái phu’üng trinh: (sin 2x + cos 2x) cos x + 2 cos 2x - sin x = 0 

Bái 103. (DH Khoi D - 2010) Giái phuxmg trinh: sin2x-cos2x + 3sinx-cosx-l = 0 

v . .. ... a. . -^. „.,. , . , 1 + sin2x + cos2x _ . . 

Bai 104. (DH Khoi A - 2011) Giai phuxmg trinh: ---= 2sinx.sin2x 

1 + cot"X 

Bái 105. (DH Khoi B - 2011) Giái phu’üng trinh: sin 2x cos x + sin x cos x = cos2x + sin x + cos x 

„ v . x. , sin2x +2cosx-sinx-l _ 

Bai 106. (DH Khoi D - 2011) Giai phirong trinh: -=-= 0 

tan x + a/3 

Bái 107. (DH Khói A vá Al- 2012) Giái phu’üng trinh: a/ 3 sin 2x + cos2x = 2 cos x -1 

Bái 108. (DH Khoi B - 2012) Giái phu’üng trinh: 2(cosx + a/ 3 sin x) cos x = cos x- a/ 3 sinx + 1 

Bái 109. (DH Khói D - 2012) Giái phirong trinh: sin 3x + cos3x - sin x + cos x = y¡2 cos 2x 
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x -\— 

V 4y 


Bái 110. (BH Khói A vá Al- 2013) Giái phrrang trinh: 1 + tan x = 2\¡2 sin 

Bái 111. (BH KhóiB- 2013) Giái phrrang trinh: sin5x + 2cos 2 x = 1 
Bái 112. (BH KhóiB- 2013) Giái phrrang trinh: sin3x + cos2x-sinx = 0 
Bái 113. (BH Khói A vá Al- 2014) Giái phrrang trinh: sin x + 4 eos x = 2 + sin 2x 
Bái 114. (BH KhóiB- 2014) Giái phirong trinh: y¡2 ( sin x - 2 eos x) = 2 - sin 2x 

Bái 115. (THPT Quóc Gia -2015) Tính giátri erra biéu thrrc P = (l-3cos2x)(2 + 3cos2x) ,biét 
2 

sin x = — 

3 

Hii'&ng dan các dé thi dai hoc 

Bái 34. (BH Khói A - 2002) Tim nghiem thuoc khoáng (0; 2/r) cha phiroTig trinh: 


r 


sin x + 


eos 3x + sin 3x 
1 + sin 2x 


= 2cos2x + 3 


y It allí AX J 

Hd} 

Biéu kien: sin 2x +1 ^ 0 

* sin 3x + eos 3x = 3 sin x - 4 sin 3 x + 4cos 3 x - 3 eos x = 3 (sin x - eos x) - 4 (sin 3 x - eos 3 x) 

= (sin x - eos x) [3 - 4 (l + sin xeos x)] = (sin x - eos x) (-1 - 2 sin 2x) = (eos x - sin x) (l + 2 sin 2x) 

_ _ _ _ 71 5 71 

pt <=> 5 eos x = 2 eos 2x + 3o x = — vx = — . 

3 3 

Bái 35. (BH Khói B - 2002) Giái phrrang trinh: sin 2 3x-cos 2 4x= sin 2 5x-cos 2 6x 
Hd: 

l-cosóx l + cos8x 1-coslOx l + cosl2x 

pt <=>-=- 

2 2 2 2 

<=> (cosl2x + cosl0x)-(cos8x + cos6x) = 0 

. _ . _ _ k7V ku 

<=>sin9xsin2x = 0<=í>x =— vx = — ,k eZ. 

9 2 

Bái 36. (BH Khói B - 2002) Giái phrrang trinh: eos 3x - 4 eos 2x+3 eos x - 4 = 0 
Hd: 

pt <=> 4cos 3 x-3cosx-4(2cos 2 x-l) + 3cosx-4 = 0 
<=>4cos 3 x-8cos 2 x = 0<=>x = — + k7r,k eZ. 


Bái 37. (Bu 1 bi 1 -Khói A - 2002) Cho phrrang trinh: — S * n — + C ° S — + - = a (a lá tham so) 

sinx-2cosx + 3 

a) Giái phrrang trinh khi a = ^. 

b) Tim a dé phrrong trinh có nghiem. 

Hd : a) Vói a=l/3, sinx-2cosx + 3 ^ 0, Vx e R. 

2sinx + cosx + l 1 ^ 71 , , „ 

pt <=>-= - <íí> sin x + eos x = 0 <íí> x =-b k 7r, k e Z. 

sinx-2cosx + 3 3 4 

, 2sinx + cosx + l \ ■ r, \ „ . / x 

b) pt -= «e> 2-a sinx-i- l+2a eosx = 3a -1 * 

sinx-2cosx + 3 
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pt (*)có nghiém {2-a) +(l + 2a)' >(3o-l) 2 

Bái 38. (Db 2 -Khoi A - 2002) Giái phuong trinh: tan x + eos x - eos 2 x = sin x 


f x' 


1 + tan x tan — 

2 y 


Hd : Biéu kién: eos x ^ 0 a eos — ^ 0. 
‘ 2 


Chú y: sin x 


1 + tanxtan — 

2y 


X .X 

cosxcos — + sinxsin— . 

2 7.1 

= sinx---— = sinx-= tanx 


cosxcos 


cosx 


Bs: x = k2 7r,k eZ. 


(2-sin 2 2x)sin3x 


eos 4 x 


Bái 39. (Db 1 -Khoi B- 2002) Giái phuong trinh: tan x + 1 = 

Hd : Biéu kién: cosx^O. 

pt <=> sin 4 x + eos 4 x = (2 - sin 2 2x) sin 3x <=> 1 - ^ sin 2 2x = (2 - sin 2 2x)sin 3x 

<=> (2 - sin 2 2x) (l - 2 sin 3x) = 0 <=> x = — + k — v x = — + k — 

V / v ’ 18 'X 18 'X 


18 

sin 4 x + cos 4 x 1 


1 


= —cot 2x-- 
5 sin 2x 2 8 sin 2x 


1 


! 8cos~ x 


= sin x 


18 

Bái 40. (Db 2 -Khoi B - 2002) Giái phrrang trinh: 

Hd : Biéu kién: sin 2x^0. 

9 TC 

pt eos 2 2x - 5 eos 2x + — = 0 <=> x = ± — + kn 

4 6 

Bái 41: (Db 1 -Khoi D - 2002) Giái phuong trinh: 

Hd : Biéu kién: sinx>0ACOsx^0. 

„ . 2 2 -i n • 2 r\ a r\ a r\ i 3 7t . - 57r . _ 

pt <íí> 8sin" xcos" x = 1 <=> 2sin" 2x -1 = 0 <=> eos 4x = 0 <=> x = — + k2n\ x =-b k2n\ x =- \-k2n 

888 

Bái 42. (Db 2 -Khoi D - 2002) Tim m dé phuong trinh: 

2^sin 4 x + cos 4 x) + eos 4x + 2 sin 2x-m = 0(*) 

Có ít nhát mot nghiém thuoc [0; 2ti\ . 

n 


Hd : Bát t = sin 2x, x e 




< 40 ;l].(.) có nghiém 


n 


0; 2 


<=> 3r -2t = m + 3 có nghiém 


te[ 0;1]. 


< m < —2. 


r\ -t 

Bái 43. (DH Khoi A - 2003) Giái phuong trinh: cot x -1 = C ° S + sin 2 x — sin 2x 

1 + tan x 2 

Hd : Biéu kién: sin x ^ 0 a eos x^Oa tan x ^ -1. 

eos x - sin x eos x(eos x - sin x) (eos x + sin x) 

pt <=>-=- 1 ---——r-- + sin x - sin xcos x 

sinx (cosx + sinx) 

<=> (eos x - sin x) (l - eos x sin x + sin 2 x) = 0 <=> x = ^ + kn 
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Bái 44. (DH Khói B - 2003) Giái phuong trinh: cot x - tan x + 4 sin 2x = - 

sin 2x 

Hd: Biéu kién: sin 2x ^ 0. 

2 73 " 

pt <=> 2 eos" 2x- eos 2x-l = 0 x = ± — + kn. 

3 

Bái 45. (DH Khói D - 2003) Giái phu'ang trinh: sin 2 
Hd : Biéu kién: eos x ^ 0. 


x n 
2 4 


tan" x-eos' — = 0 


7Z 

pt -e^> (l — sin x)(l + eos x)(sin x+eos x) = 0 <=> x = n + k2n v x = -— + kn . 

Bái 46. (Db 1-Khói A - 2003) Giái phuong trinh: cos2x + cosx(2tan 2 x-l) = 2 
Hd : Biéu kién: cosx^O. 


pt<=>2cos x-cosx 


C 


1 




-1 

VCOS'X ) 
71 


= 2 <=> (l + cosx)(2cos 2 x-5cosx + 2) = 0 


<íí>x = (2k + l);rvx = ± — + k2n 

Bái 47. (Db 2-Khói A - 2003) Giái phuong trinh: 3-tanx(tanx + 2sinx) + 6cosx = 0 
Hd : Biéu kién: cosx^O. 

pt <=> 8 eos 3 x + 4 eos 2 x-2-l = 0<»x = ± — + kn. 

3 

Bái 48. (Db 1-Khói B - 2003) Giái phuong trinh: 3eos 4x — 8eos 6 x + 2cos 2 x + 3 = 0 
Hd: pt <c=>3(l + cos4x)-2cos 2 x(4cos 4 x-l) = 0 

7t kn 


<=> eos 2x(-2cos 4 x + 5 eos 2 x-3) = 0<=>x = —H- \x = kn . 


Bái 49. (Db 2-Khói B - 2003) Giái phuong trinh: 
Hd : Biéu kién: 2 eos x -1 ^ 0. 


(l - *J3 ) eos x - 2 sin 2 


x n ^ 

2 4j 


2cosx-l 


= 1 


pt sinx- y¡3 eosx = 0 <=> x = — + {2k + \)n . 

r eos 2 x ( eos x — 1^ 

Bái 50. (Db 1-Khói D - 2003) Giái phuong trinh: — : -= 2(l + sinx) 


sin x + eos x 


Hd : Biéu kién: sin x + eos x ^ 0. 


pt< íí>( l + sinx) (l + eosx) = 0<=>x = -^- + kn\x = n + k2n. 

, 9 eos 4 r 

Bái 51. (Db 2-Khói D - 2003) Giái phuong trinh: cotx = tanxH- 

sin 2x 

Hd : Biéu kién: sin 2x^0. 

, 7T 

pt <=> 2 eos" 2x - eos 2x-l = 0 x = ± — + kn . 

3 

Bái 52. (DH Khói B - 2004) Giái phuong trinh: 5 sin x - 2 = 3(l - sin x) tan 2 
Hd : Biéu kién: eos x ^ 0. 
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pt <=> 5 sin x - 2 = 3 (1 - sin x) 


sirf x 


(l - sin x)(l-sinx) 
77 5 TV 


<=> 2sin 2 x + 3sinx-2 = 0<=>x = — + k2n\x = — + k277. 

6 6 

Bái 53. (DH Khói D - 2004) Giái phirong trinh: ( 2 eos x -1) ( 2 sin x + eos x) = sin 2x - sin. 
Hd : pt <»(2cosx-l)(sinx + cosx) = 0<íí>x = ± — + k27r;x = - — + k7i 


71 


5 n 


<=> 2sin 2 x + 3sinx-2 = 0<=>x = — + k2n\x = — + k277. 

6 6 

Bái 54. (Db 1-Khói A - 2004) Giái phirong trinh: 4 (sin 3 x + cos 3 x) = cosx + 3sinx 

Hd : + eos x = Okhóng lá nghiem cúa phu’ang trinh. 

+ eos x ^ 0, Chia hai ve cha phirong trinh cho eos 3 x 

pt <=> (tan x -1) (tan 2 x - y¡3 j = 0 <=> x = ± ^ + kzr\ x = ^ + kn 

Bái 55. (Db2-Khoi A - 2004) Giái phirong trinh: yjd- sin x + >/l-cosx = 1 
Hd : Binh phiroTig hai ve dirá ve phirong trinh dói xúng sinx vá cosx. 

Bái 56. (Dbl-Khói B - 2004) Giái phirong trinh: 2\¡2 eos 


XH- 

4 


+ - 


sin x eos x 


Hd : Nhán tír chung sinx + cosx. 

Bái 57. (Db2-Khói B - 2004) Giái phirong trinh: sin 4x sin 7x = eos 3x eos 6x 
Hd : Sír dung cóng thúc sina.sinb vá cosa.cosb. 

Bái 58. (Dbl-Khói D - 2004) Giái phu'OTig trinh: 2sinxcos2x + sin2xcosx = sin4xcosx 

1 . „ 1 . 1 . c 1 . „ 

Hd: pt <» 2 sin xcos 2x + — sin 3x + — sin x = — sin 5x + — sin 3x 

2 2 2 2 

<íí> 2 sin x eos 2x - — (sin 5x - sin x) = 0 <=> 2 sin x eos 2x - eos 2x sin 3x = 0 
2 V ’ 

Bái 59. (Db2-Khói D - 2004) Giái phirong trinh: sin x + sin 2x = \¡3 (eos x + eos 

Hd : Mff róng 2 phirong trinh bác nhát theo sin vá eos 
Bái 60. (DH Khói A - 2005) Giái phirong trinh: eos 2 3xcos 2x-cos 2x = 0 

Hd: pt <=> ^ (l + eos 6x) eos 2x - — (l + eos 2x) = 0 <=> eos 6xeos 2x -1 = 0 

77 


2x) 


<£=> 2eos" 2x + eos2x - 3 = 0 x = k — 


Bái 62. (DH Khói B- 2005) Giái phirong trinh: 1 + sin x + eos x + sin 2x + cos2x = 0 

/ \ / \ 77 277 

Hd: pt <=> (sin x + eosx)(2eosx + l) = 0<=>x = - — + k7i\x = ± — + k 2n 


Bái 62. (DH Khói D- 2005) Giái phircmg trinh: cos 4 x + sin 4 x + eos 


( 77 ^ 



x- 

sin 

3x- 

l 4 J 


l 4 J 


-l-o 

2 


Hd: pt <=>l-2sin 9 xcos 9 x + — 
- 2 



(a *0 


sin 

+ sin 2x 


l 2 ) 



.1 = 0 

2 


77 


2 sin" 2x + sin 2x - 2 = 0 <ü> x = — \-k77 
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Bái 63. (Dbl-Khói A - 2005) Tim nghiem thuoc khoáng (0;;r) cüa phuong trinh: 


4 sin 2 — - >/3 eos 2x = 1 + 2cos 2 
2 


3n 


'lx + Y 
6y 


/x 5n Yin 5 n 

= eos (n - x ) <=> x = —; x = -; x = — 

v ; 18 18 6 


Hd: pt <=> eos 

Bái 64. (Db2-Khói A - 2005) Giái phuong trinh: 2 a/ 2 eos 


n 

x - 

4 


-3cosx-sinx = 0 


n 


Hd : + eos x = 0 lá nghiem cúa phirang trinh, ta có nhán nghiem x = — + kn . 
+ eos x ^ 0, chia hai ve cúa phrrong trinh cho eos 3 x 


pt tan x -1 = 0 <=> x = — + kn 

4 


n 

+ kn 

Bái 65. (Dbl-KhóiB - 2005) Giái phrrong trinh: sinxcos2x + cos 2 x(tan 2 x — l) + 2sin 3 x = 0 
Hd : Biéu kién: cosx^O. 

_ . 2 ■ x r\ i '■*. 5n . _ 

pt <=> 2 sin' x + sinx-l = 0<=>x = — b k2n; x = - vk2n. 

6 6 


Bái 66. (Db2-KhóiB - 2005) Giái phrrong trinh: tan 
Hd : Biéu kién: eos xj^O. 


-bX 

V 2 y 


-3 tan' x = 


eos 2x -1 
eos 2 x 


n 


3n 


sin x 

+-= 2 

1 + cosx 


pt <» tan x + l = 0<=>x =- vkn. 

4 

Bái 67. (Dbl-KhóiD - 2005) Giái phuong trinh: tan-x 

Hd : Biéu kién: sin x ^ 0. 

7T 5 K 

pt<»2sinx-l = 0<íí>x = — + k 2n\ x =-b k2n. 

6 6 

Bái 68. (Db2-KhóiD - 2005) Giái phuong trinh: sin 2x + eos 2x + 3 sin x - eos x - 2 = 0 
Hd: pt <=>(2sinx-l)(sinx-cosx-l) = 0 


Bái 69. (DH Khói A - 2006) Giái phuong trinh: 

a/2 

Hd : Biéu kién: sin x ^ — . 

‘ 2 

pt <=>3sin 2 2x + sin2x-4 = 0. 

Bái 70. (DH Khói B - 2006) Giái phuong trinh: cot x + sin x 


_4 

a/2 -2 si 


2 (eos 6 x + sin 6 x) - sin x eos x 


= 0 


sinx 


r 

1 + tan xtan — 

V 2y 


= 4 


Hd : Biéu kién: sin x ^ 0 a eos x ^ 0 a eos — ^ 0. 

‘ 2 

eos x sin x . - 1 

pt <=>-1-= 4 <=> sin 2x = — . 

sin x eos x 2 

Bái 71. (DH Khói D - 2006) Giái phuong trinh: cos3x + cos2x - eos x -1 = 0 
Hd: Cü bán 
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Bái 72. (Dbl-Khói A - 2006) Giái phuong trinh: eos 3x eos 3 x - sin 3x sin 3 x = 

TTt A y/2 

Ha : pt <=> eos 4x = — . 

2 


2 + 3s¡2 


Bái 73. (Db2-Khói A - 2006) Giái phuong trinh: 2sin 


'ix-^ 


\ 


+ 4sinx + l = 0 


'2 


Hd : pt <=> sin x(y¡3 eos x + sin x + 2 j = 0 . 

Bái 74. (Dbl-Khói B - 2006) Giái phuong trinh: (2sin 2 x-l)tan 2 2x + 3(2cos 2 x-l) = 0 

Hd : Biéu kién: cosx^O. 
pt <=>cos2x(tan 2 2x-3) = 0. 

Bái 75. (Db2-Khói B - 2006) Giái phirong trinh: eos 2x +(1 + 2 cosx) (sinx-eos x) =0 
Hd : Nhán tu chung cosx - sinx. 

Bái 76. (Dbl-Khói D - 2006) Giái phuong trinh: eos 3 x + sin 3 x + 2 sin 2 x = 1 
Hd : Nhán tü chung cosx - sinx. 

Bái 77. (Db2-Khói D - 2006) Giái phuong trinh: 4sin 3 x + 4sin 2 x + 3sin2x + 6cosx = 0 
Hd : Nhán tü chung sinx+1. 

Bái 78. (DH Khói A - 2007) Giái phuong trinh: (l + sin 2 x)cosx + (l + cos 2 x)sinx = l + sin2x 
Hd : Nhán tü chung cosx + sinx. 

Bái 79. (DH Khói B - 2007) Giái phuong trinh: 2 sin 2x + sin 7x -1 = sin x 
Hd : pt <=> -eos 4x + sin 7x - sin x = 0 <=> eos 4x(2 sin 3x -1) = 0 


Bái 80. (DH Khói D - 2007) Giái phuong trinh: 
Hd : Bác nhát theo sin vá eos. 


í \ 2 

x x 

sin — + eos — 

2 2 


■>/3cosx = 2 




1 


1 


2 sinx sin2x 


= 2cot2x 


Bái 81. (Dbl-Khói A - 2007) Giái phuong trinh: sin 2x + sin x - 

Hd : Biéu kién: sin 2x^0. 
pt <=> eos 2x(2cos 2 x + cosx +1) = 0. 

Bái 82. (Db2-Khói A - 2007) Giái phuong trinh: 2 eos 2 x + 2^ sinx eos x + 1 = 3^sinx + ^cosx^ 


Hd : pt o 2cos J 


( A 

-3 eos 

í ^ 

x - 

x- 

V 6 J 


l 6 ) 


-0 


Bái 83. (Dbl-Khói B - 2007) Giái phuong trinh: sin 


5x n 
~2 ~4 


-eos 


r x_J^ 

2 4 


3x 

= 2cos — 
2 


u l 3x 

Hd : pt <=> eos — 

- 2 


2 eos 


XH- 

4y 


v 


■y/2 


= 0 


^ sin eos 

Bái 84. (Db2-Khói B - 2007) Giái phuong trinh:-1-— = tan x - cot x 


eos x sin x 


Hd : Biéu kién: sin 2x ^ 0. 
pt <=> eos 2x = -eos x . 

Bái 85. (Dbl-Khói D - 2007) Giái phuong trinh: 2 \Í2 sin 
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Hd : áp dung cóng thúc sina.cosb 

Bái 86. (Db2-Khói D - 2007) Giái phirang trinh: (l - tan x)(l + sin 2x) = 1 + tan. 
Hd : Nhán tu chung lá sinx + cosx. 


Bái 87. (DH Khói A - 2008) Giái phuang trinh: 


- + - 


sinx 


sin 




= 4 sin 


x- 


v 


Itz 

-x 

4 y 


eos 3 x = sin xcos 2 x - y¡3 sin 2 xcosx 


Hd : Nhán tü chung lá sinx + cosx. 

Bái 88. (DH KhóiB - 2008) Giái phuong trinh: sin ’ x-V3 
Hd : Cách 1: chiacos 3 x. Cách 2: Nhán tü chung lá cos2x. 

Bái 89. (DH KhóiB - 2008) Giái phuong trinh: 2sinx(l + cos2x) + sin2x = l + 2cosx 
Hd : Nhán tü chung lá 2cosx+l. 

\ í' ^ jr 

Bái 90. (Dbl-Khoi A - 2008) Giái phuong trinh: 4sin 2 -—v3cos2x = l + 2cos 2 x- 


n 

x - 

4 


-3cosx-sinx = 0 


Hd : Mü rong 1 bác nhát theo sin vá eos. 

Bái 91. (Db2-Khói A - 2008) Giái phuong trinh: 2\¡2 eos 3 

Hd: chiacos 3 x. 

Bái 92. (Dbl-Khói B - 2008) Giái phuong trinh: sin x eos 2x +cosx (tan 2 x-l) + 2sin 3 x = 0 
Hd : Dua ve phuong trinh bác cao theo sin. 


Bái 93. (Db2-Khói B - 2008) Giái phuong trinh: tan 
Hd : pt <=> tan 3 x = -1. 

Bái 94. (Dbl-KhóiD - 2008) Giái phuong trinh: tan 


f n ' 

-hX 

V 2 y 


-3 tan x = 


eos 2x -1 
eos 2 x 


3 n 


— x 


sin x 

+-= 2 

cosx + 1 


Hd : Qui dóng vá dát nhán tü chung 

Bái 95. (Db2-KhóiD - 2008) Giái phuong trinh: sin 2x + eos 2x + 3 sin x - eos x - 2 = 0 
Hd : Nhán tü chung lá 2sinx -1. 

Bái 96. (DH Khói A - 2009) Giái phuang trinh: -—-— ~ S ' n ) C(>S A — = 

(l + 2sinx)(l-sinx) 

Hd : Mü rong 2 bác nhát theo sin vá eos. 

Bái 97. (DH Khói B - 2009) Giái phuong trinh: sin x + eos xsin 2x + \Í3 eos 3x = 2 (eos 4x + sin 3 x) 
Hd : sin 3x = 3 sin x - 4 sin 3 x <íí> sin 3 x = ^ (3 sin x - sin 3x). 

Bái 98. (DH Khói D - 2009) Giái phuang trinh: y¡3 eos 5x - 2 sin 3xcos 2x - sin x = 0 
Hd : Sü dung cóng thúc sina.cos 


Bái 99. (Dbl-KhóiA - 2009) Giái phuong trinh: 


2sin 2 xcosx + ^sin2xcosx-sin4x 


= 0 


2sinx + >/3 

Hd : Nhán tü chung lá sin2x 

Bái 100. (Db2-KhóiA - 2009) Giái phuong trinh: ^(2eos 2 x + cosx-2^ + (3-2cosx)sinx = 0 
Hd : Nhán tü chung lá 3-2cosx 
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l + sinx + cos2xsin 


n 


1 


Bái 101. (DH Khói A - 2010) Giái phuang trinh: ---- = —=cosx 

1 + tanx s/2 

Hd : Ve trái rút gon dugc máu. 

Bái 102. (DH Khói B - 2010) Giái phirang trinh: (sin 2x + eos 2x) eos x + 2 eos 2x - sin x = 0 
Hd: 

pt 2sinxcos 2 x-sinx + cos2xcosx + 2cos2x = 0 
1 + eos 2x 


<=> 2sinx : 


-sinx + cos2x(cosx + 2) = 0 


eos 2x(sin x + eos x + 2) = 0 
Ve trái rút gon dirgc máu. 

Bái 103. (DH Khói D - 2010) Giái phuang trinh: sin 2x - cos2x + 3 sin x - eos x - 1 = 0 
Hd : Nhán tú chung lá 2sinx-1. 

,,,. , x. . _... .,. , , , 1 + sin 2x + cos2x _ . _ 

Bai 104. (DH Khoi A - 2011) Giai phuang trinh: --- = 2sinx.sin2x 

l + cot~x 

Hd : Nhán tú chung lá cosx. 

Bái 105. (DH Khoi B - 2011) Giái phuang trinh: sin 2x eos x + sin x eos x = cos2x + sin x + eos x 
Hd : Nhán tú chung lá cosx. 


Bái 106. (DH Khoi D - 2011) Giái phuang trinh: 


sin 2x + 2 eos x - sin x -1 


= 0 


tan x+y¡3 

Hd : Nhán tú chung lá sinx + 1. 

Bái 107. (DH Khói A vá Al- 2012) Giái phuang trinh: y¡3 sin 2x + cos2x = 2eos x -1 
Hd ; Nhán tú chung lá cosx. 

Bái 108. (DH Khoi B - 2012) Giái phuang trinh: 2(eos x + \¡3 sin x^eos x = eos x- sin x +1 

Hd : Mú rong 2 bác nhát theo sin vá eos. 

Bái 109. (DH Khói D - 2012) Giái phuang trinh: sin 3x + cos3x - sin x + eos x = eos 2x 

Hd : Nhán tú chung lá cos2x. 

r- ( n\ 

Bái 110. (DH Khoi A vá Al- 2013) Giái phuang trinh: l + tanx = 2y2sin xH— 

l 4 ) 

Hd j Nhán tú chung lá sinx+cosx. 

Bái 111. (DH KhoiB- 2013) Giái phuang trinh: sin5x + 2cos 2 x = 1 
Hd : pt <=> sin 5x = -eos 2x 

Bái 112. (DH KhoiD- 2013) Giái phuang trinh: sin3x + cos2x-sinx = 0 
Hd : Nhán tú chung lá cos2x. 

Bái 113. (DH Khói A vá Al- 2014) Giái phuang trinh: sin x + 4 eos x = 2 + sin 2x 
Hd : Nhán tú chung lá 2cosx -1. 

Bái 114. (DH KhoiB- 2014) Giái phuang trinh: \¡2 (sin x - 2eos x) = 2 - sin 2x 
Hd : Nhán tú chung lá sin x - y¡2 sinx+cosx. 

Bái 115. (THPT Quóc Gia -2015) Tính giá tri cúa biéu thúc P = (l-3cos2x)(2 + 3cos2x) ,biét 
2 

sin x = — 

3 
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Phán 4.Dé Thi Trung Hoc Phó Thóng Quóc Gia 


n 


Bái 116. (Quáng Nam) Cho góc a thóa mán 5 sin 2 a — 6cos a= 0 va 0 <a < — . Tính giá tri cüa biéu 


thúc: A = cos 


- a 

2 


+ sin(2015;r- a) -cot(2016^ + a). 


Bái 117. (THPT Khoái Cháu) Giái phnang trinh: sin 2 x - sin x eos x - 2 eos 2 x = 0. 

Bái 118. (THPT Trán Hung Dao) Giái phncmg trinh: 2 eos 5x eos 3x + sin x = eos 8x. 

Bái 119. (Chuyén Vinh) Giái phuong trinh: eos x + sin 2x = sin x + sin 2xcot x. 

Bái 120. (Chuyén Lé Hong Phong lán 1) Giái phuong trinh: 4 sin 2 ^ - \¡3 eos 2x = 1 + eos 2 


x — 


3 71 


Bái 121. (Chuyén Lé Hong Phong lán 2) Giái phuong trinh: sin 2 x + sin 2x + %¡1 sin 


n 

x -\— 

4 


= 0 . 


Bái 122. (Chuyén Lé Hong Phong lán 3) Giái phuong trinh: cos2x + 7cosx + 4 = 0. 

Bái 123. (Lé Quy Don - Táy Ninh) Cho góc x thóa mán tan x = 2 . Tính giá tri cúa biéu thúc: 

_ 8cos 3 x-2sin 3 x + cosx 

2 eos x-sin 3 x 

Bái 124. (THPT Mac Dinh Chi) Giái phuong trinh: sin 2x - eos x + sin x = 1. 

Bái 125. (THPT Nguyén Hué lánl) Giái phuong trinh: sin 2x - 2cos 2 x = 3 sin x - eos x. 

Bái 126. (THPT Nguyen Hué lán2) Giái phuong trinh: 4 sin 5x sin x = 2 eos 4x + \¡3 . 

Bái 127. (THPT Nguyén Hüu Huán) Giái phuong trinh: eos 2 x + \¡3 eos x + 3sin x -3sin 2 x = 0. 
Bái 128. (THPT Nguyén Thi Minh Khai) Giái phuong trinh: 

sin2x-(sinx + cosx-l)(2sinx-cosx-3) = 0. 

Bái 129.(THPT Nguyén Thi Minh Khai) Giái phuong trinh: sin2x-2sinx-2cosx + 2 = 0 . 
Bái 130. (THPT Nguyen Trái) Giái phuong trinh: eos 2x — sin 3x + 2 eos 2x sin x = 0 . 

Bái 131. (THPT Phan Boi Cháu) Giái phuong trinh: 2cosx(l + sinx)->/3cosx = 0. 

Bái 132. (THPT Phan Boi Cháu) Giái phuong trinh: sin 3 x +eos 4 x = 1. 

Bái 133. (TTLT Diéu Hién lánl) Giái phuong trinh: sin 2x + 3 sin x = eos 2x + eos x +1. 

Bái 134. (TTLT Diéu Hién lán2) Giái phuong trinh: eos 2x (4 sin x +1) - >/3 sin 2x = 1. 

Bái 135. (TTLT Diéu Hién lán3) Giái phuong trinh: sin 2x - 2\¡3 eos 2 x - 2eos x = 0 . 

Bái 136. (TTLT Diéu Hién lán4) Giái phuong trinh: sin 2x + 2sin x +1 = eos 2x. 

Bái 137. (TTLT Diéu Hién lán5) Giái phuong trinh: ^¡3 sin 2x + eos 2x = 2eos x -1. 

Bái 138. (TTLT Diéu Hién lán6) Giái phuong trinh: 2sin2x-^ = 2^>/3 eos x-sin x^ . 

Bái 139. (TTLT Diéu Hién lán7) Giái phuong trinh: sin2x-sinx = 2-4cosx. 


Bái 140. (TTLT Diéu Hién lán8) Cho eos x = - ^, x e 




. Tính P = 


1 + 2 tan x 
1-tanx 

2 


Bái 141. (TTLT Diéu Hién lán9) Giái phuong trinh: cosx + 2sinx(l-cosx)~ =2 + 2sinx. 

, 3 n . 

Bái 143. (Chuyén -Su Pham Há N5i lán 1) Cho n < x < — .Chúng minh dáng thúc: 
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+ eos X + 


sil 1 


cosx 


vi + eos x — a/ 1 — eos X 

Bái 144. (Chuyén Vính Phúc lán 2) Giái phirang trinh: 


= cot 


^x ^ 


2 4 


-bX 

V 3 y 


_ 3x . x 
+ 2cos — sin — . 
2 2 


(tan 2xcot x -1) sin 4x = sin 

Bái 145. (Chuyén VTnh Phúc lán 3) Giái phirang trinh: 2 eos 6x + 2 eos 4x - y¡3 eos 2x = sin 2x + y¡3 . 
Bái 146. (THPT-Dáng Thúc Húa- Nghé An) Giái phirong trinh: eos 2x + sin x = 1 + \¡3 sin 2x . 

Bái 147. (Toán hoc vá Tuoi Tré) Giái phircmg trinh: tanxcot2x = (l + sinx)(4cos 2 x + 4sinx-5) . 
Bái 148. (Chuyén -Su' Pham Há Noi lán 2) Giái phirang trinh: 


eos 2 x -sin 2 2x 


í ^ 


í 

'O 


= sin 

XH- 

sin 

x- 

— 

eos X 


l 6 ) 


V 

6 J 


Bái 149. (THPT Dóng Son) Giái phirong trinh: cos2x + (l + 2cosx)(sinx-cosx) = 0. 

Bái 150. (THPT Gang Thép) Giái phirong trinh: eos x + sin x - sin 2x - eos 2x = 1. 

Bái 151. (THPT Gia Vién) Giái phirong trinh: cosx(l-cosx) = sinx(sinx-l). 

Bái 152. (THPT Hán Thuyén lánl) Giái phirang trinh: 

f 'O ( 

4sin x + — -2sin 2x-= v3cosx + cos2x-2sinx + 2 . 

I 3 J [3 J 

Bái 153. (THPT Hán Thuyén lán2) Giái phirong trinh: sin 2x - 2>/3 eos 2 x - 2eos x = 0 . 

Bái 154. (THPT Hán Thuyén lán3) Giái phirong trinh: y/2 eos 2x + sin x - eos x - 0. 

Bái 155. (THPT Hüng Vuo’ng) Giái phirong trinh: (eos x + sin x)" - y¡3 eos x = 1 + 2 eos x . 

Bái 156. (THPT Chu Van An) Giái phirong trinh: sin x + ^ sin 2x = 1 + eos x + eos 2 x. 

, 1 — eos 

Bái 157. (THPT Cám Binh) Giái phirong trinh: ---cot 2x = 1. 

sin" x 

Bái 158. (THPT Thanh Chiro'ng-Nghé An) Giái phirong trinh: sin 2x - eos 2x = 1 + y¡3 (sin x - eos x) 
Bái 159. (Binh Dneng) Giái phiroiig trinh: sin x - y¡3 eos x + 2 = 4 eos 2 x. 


Bái 160. (Lám Bong) Giái phirong trinh: 


í \ L 

. x x 

sin — eos — 

2 2 


= 1 - sin 2x. 


■J 


Khóng có viéc gi khó 
Chi ser lóng khóng bén 
Dáo núi vá lap bien 
Quyét chí át lám nén! 

Chü Tich Hó Chí Minh 
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